Algebra 2B, Lista 13

Niech K bedzie ciatem i n € INyq.

1.

Zaltozmy, ze G jest skonczong grupa rozwiazalng, ktorej rzad jest liczba
zltozona. Udowodnié, ze G nie jest prosta.

Zalozmy, ze char(K) # 2,3 iniech f = X®+aX?+b € K[X]. Udowod-
ni¢, ze pierwiastki f wyrazaja sie przez pierwiastniki nad K.

Niech
f=a+auX+.. . +a, X" € K[X]

gdzie a, # 01iax = a,_ dla k = 0,1,...,n. Udowodnié¢, ze jesli
char(K) # 2,3 oraz n < 9, to pierwiastki f wyrazaja si¢ przez pier-
wiastniki nad K.

Udowodnié, ze jesli K jest skoriczone, to kazdy element algebraiczny
nad K wyraza sie przez pierwiastniki nad K.

Udowodnié, ze wielomiany symetryczne sy, ..., s, nad K sa algebraicznie
niezalezne nad K.

Niech K € L C M, K C L' € M beda wiezami cial takimi, ze
rozszerzenia K C L, K C L’ s3 normalne. Udowodnié, ze rozszerzenie
K C LL jest normalne.

. Udowodnié¢, ze:

(a) ((12),(12...n)) = S,

(b) Jesli n jest liczba pierwsza, to dla kazdego n-cyklu 7 € S, i kazdej
transpozycji o € S, mamy (o, 7) = S,,.



