Algebra 2B, Lista 7
Niech p bedzie liczbg pierwsza, m,n € Ny, F),, wielomianem minimalnym
27
en nad Qi K ciatlem.

1. Niech R bedzie pierscieniem charakterystyki p. Udowodnié¢, ze dla
kazdych a,b € R mamy (a + b)P = a” + bP.

2. Udowodni¢, ze dla kazdego f =ao+ ...+ a, X" € K[X], jesdli a,, # 0,

to:
f:an H (X_a)mltf(a)’

acKalg
gdzie mlty(a) = 0, jesli f(a) # 0.
3. Niech ¢(n) := |Z}|. Udowodni¢, ze:
(a) o(p") =p" —p" "
(b) Jesli (n,m) =1, to ¢(nm) = p(n)p(m).
4. Rozlozy¢ (Zon)* na produkt grup cyklicznych.

5. Nastepujace wielomiany roztozy¢ nad @ na iloczyn wielomianéw nierozktadal-

nych:
(a) X8 —1,
(b) X2 -1,
(c) X' —1.

6. Napisa¢ jawnie (tzn. podajac wspolczynniki catkowite) nastepujace
wielomiany (odpowiedzi uzasadnié!):



