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1. Niech 7, Zs beda iid ~N(0,1). Obliczy¢ [Z;]|aZ; + bZ,)].

2. Rozwazmy dwa wektory losowe X € R" i Y € R™. Zakladamy, ze taczny rozktad
(X,Y) ma gestos¢ (wzgledm (n 4+ m)-wymiarowej miary Lebesgua) gy y. Pokazaé, ze
warunkowy rozktad X pod warunkiem Y ma gestosé

gX,Y(371, . 7~rn+m)

b
gY<xn+17 .- 7xn+m)

gdzie
9y (Tng1y oo Tpam) = / e /gxy(a:l, ey Tpem) ATy o AT .

3. Dla = € R niech p i v, beda miarami probabilistycznymi na R, i zalézmy, ze v,(B)
jest borelowska funkcja x dla dowolnego borelowskiego B. Zauwazy¢, ze

w(E) = /R vel{y - (z.y) € E}) p(de)

definiuje miare probabilistyczna na R?.

Przypusémy, ze (X, Y )maja taczny rozkltad m na R?. Pokazac, ze v, jest wersja warunk-
owego rozkladu Y pod warunkiem X.

Zastanowi¢ sie jak mozna powyzszy fakt wykorzysta¢ do rozwiazania pierwszego przyktadu
podanego na wykladzie.

4. Niech X,Y beda iid z dystrybuanta F', ktora jest ciagla i dodatnia. Znalez¢ warunkowe
prawdopdobienistwo X < x pod warunkiem M = max(X,Y).

5. Zadanie 5 i 13 z Jakubowskiego Sztencla (str 136).

6. Niech P, ) beda miarami probabilistycznymi (€2, F), dla ktorych isntiej gestosé dQ)/dP =
Z > 0. Niech G bedzie podsigma cialem F i X z.l. @)-calkowlana. Pokazaéd, ze

Ep(XY|G

Eq(X|9) = En(Z10)



