
Zadania do wyk ladu “Grupy Coxetera i geometria”
Lista 2: grupy dyhedralne

1. Czy grupy symetrii naste
‘
puja

‘
cych sześciu szlaków sa

‘
izomorficzne z grupa

‘
D∞:

...AAAA... ...ΛVΛV... ...ZZZZ... ...HHHH... ...EEEE... ...LΓLΓ... ?
2. Czy grupa kwaternionowa Q = {±1,±i,±j,±k} jest izomorficzna z grupa

‘
D4?

3. Czy grupa wszystkich symetrii
(a) graniastos lupa prawid lowego o podstawie be

‘
da

‘
cej n-ka

‘
tem foremnym, n 6= 4,

(b) graniastos lupa skre
‘
conego o podstawie n-ka

‘
tnej, n 6= 3,

jest izomorficzna z grupa
‘
dyhedralna

‘
D2n?

4. Dla wszystkich elementów z grupy dyhedralnej Dm znajdź minimalne (co do d lugości)
s lowa na standardowych generatorach s, t reprezentuja

‘
ce te elementy. Uzasadnij, że

dla każdego g ∈ Dm z wyja
‘
tkiem jednego, takie s lowo minimalne jest jedyne, a dla

tego wyja
‘
tkowego jednego elementu sa

‘
dwa takie s lowa.

5. Uzasadnij, że jeśli s i t sa
‘
standardowymi generatorami grupy dyhedralnej Dm, to s

jest sprze
‘
żony z t wtedy i tylko wtedy gdy m jest skończone i nieparzyste.

6. Wyznacz centrum grupy dyhedralnej Dm.
7. Wyznacz wszystkie klasy sprze

‘
żoności elementów w grupie dyhedralnej Dm.

8. Dla jakich k grupa Dk jest podgrupa
‘
w grupie Dm? Dla jakich k i m jest to podgrupa

normalna?
9. Znajdź podgrupe

‘
izomorficzna

‘
z grupa

‘
dyhedralna

‘
D12 w grupie permutacji S7. Uza-

sadnij, że dla n < 7 w grupie Sn nie ma podgrupy izomorficznej z D12.
10. Uzasadnij, że każda skończona grupa izometrii p laszczyzny jest izomorficzna albo z

grupa
‘
cykliczna

‘
Cn (rze

‘
du n), n ≥ 1, albo z grupa

‘
dyhedralna

‘
Dm, m ≥ 1.
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