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Aksjomaty geometrii euklidesowej wg Davida Hilberta, 1899 r.
(nieco zmodyfikowane)

Pojecia pierwotne:
punkt,
prosta,
relacja nalezenia (dla par punkt—prosta), oznaczana symbolem €,
relacja porzadku dla punktéw z dowolnej prostej p, oznaczana symbolem <,
miara odcinkow, oznaczana symbolem m,
miara katow, oznaczana symbolem p.

Inne pojecia pojawiajace sie w tresci aksjomatéw sa, zdefiniowane za pomoca, pojeé pierwotnych. Oto ich
definicje:
o dla réznych punktéw A, B nalezacych do prostej p odcinkiem AB nazywamy zbiér zlozony z punktéw

A1 B oraz z wszystkich punktéw C takich, ze A <, C <, B lub B <, C <,, 4;
polprostq o poczatku A nazywamy kazdy zbidr postaci {A}U{X € p: A <, X} lub postaci {A} U{X €
p: X <, A}, gdzie p jest dowolna, prosts zawierajaca punkt A;

o kgt to dwie pélproste o wspélnym poczatku nie lezace na jednej prostej;
o polplaszczyzna ograniczona prosta, p jest kazdy zbiér postaci {Y : Y € pt U{C} U{X : CX Nnp = 0},
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gdzie C jest dowolnym punktem nienalezacym do p.

Aksjomaty incydencji (czyli dotyczace relacji nalezenia)
Dla dowolnych réznych punktéw A i B istnieje dokladnie jedna prosta p przechodzaca przez te punkty.
Na kazdej prostej leza przynajmniej 2 punkty.
Istnieja 3 punkty nie lezace na jednej proste;j.

Aksjomaty porzadku

Dla punktéw z dowolnej prostej p relacja <, jest relacja liniowego porzadku, tzn.:

(a) jesli A <, B to A # B;

(b) jesli A € p, B € p oraz A # B to zachodzi dokladnie jedna z relacji A <, B, B <,, A;

(c) jeSli A<, BiB<,CtoA<,C.

(aksjomat Moritza Pascha) Dla dowolnych niewspdtiniowych punktéw A, B, C' oraz dowolnej prostej p
nie przechodzacej przez zaden z punktéow A, B, C jesh p przecina odcinek AB to przecina tez doktadnie
jeden sposrdd odcinkéw BC i AC.

Aksjomaty miary odcinkow
Dla kazdego odcinka AB miara m(AB) jest liczba dodatnia,.
Dla kazdej pétprostej r o poczatku w A i dla dowolnej liczby dodatniej d istnieje punkt B € r taki, ze
m(AB) = d.
Jesli A <, B <, C to m(AB) + m(BC) = m(AC).

Aksjomaty miary katéw
Dla kazdego kata rs (utworzonego z pélprostych r i s o wspélnym poczatku) miara u(rs) jest liczba z
otwartego przedziatu (0, ).
Dla dowolnej prostej p, dowolnej pélplaszczyzny €2 ograniczonej przez p, dowolnej pétprostej r zawartej
w p i dowolnej liczby o € (0,) istnieje pélprosta s zawarta w Q tworzaca wraz z r kat rs taki, ze
u(rs) = a.
Niech A, B,C i A’, B',C" beda dwoma tréjkami niewspdétiniowych punktéw. Jesli m(AB) = m(A’B’),
m(AC) =m(A'C") 1 u(BAC) = u(B'A'C’") to u(ABC) = u(A’B'C").

Aksjomat réwnoleglosci
Jesli punkt A nie lezy na prostej p, to istnieje dokladnie jedna prosta przechodzaca przez A i nie
przecinajaca p.



