13. Zadania z matematyki wyzszej

. Obliczy¢ sumy dolne L, (P)oraz sumy gorme U, (P) dla nastgpujacych funkcji f i
danych podziatéow P:

a. f(X)=7,P={3-2-20 b. f(X)=x+2; P=1{112

c. FO=x+2P=1{-1-,.0,;.1,3.2} d. f(x)=x;P={-1-1011272}

e. f(x)=x*P=1{1-,,0,.1.2} f. f(x)=sinx; P={0,7,7}

g f(X)=sinx; P=1{0,%.5,5.5} h. f(x)=sinx+cosx; P={0,2.2,52. 73

. Obliczy¢ sumy gorne i dolne dla pola potkola okreslonego wzorem f(X)=+/4—-x> dla
nast¢pujacych podziatow: a. P = {-2,0,2} b. P'={-2,0,1,2} c. P"={-2,-1,0,1,2}
. Dlaczego nie mozna znalez¢ funkcji f 1 podziatu P, dla ktorych L,(P)=3 i
U,(P)=27?
. Niech f(x)=x dla 0<x<7, i niech P={0,c,7}, gdzie 0<c<7. Pokazaé, ze

L (P)=U(P).
Sprobowac¢ wyznaczy¢ L, (P) oraz U, (P) dla podziatu P odcinka [0,1] oraz funkcji

1 dla x=0

f(x)_{% da 0<x<1
Jaki problem pojawia sig przy obliczaniu sumy gornej?
. Niech f bedzie funkcja ciagla na przedziale [a,b] i1 zatozmy, Ze istnieje podzial P tego
przedziatu, dla ktérego ma miejsce réwnos¢ L, (P)=U,(P). Udowodni¢, ze f jest
funkcja stata. (wskazowka: naszkicowa¢ wykres funkcji f wraz z prostokatami
wpisanymi i opisanymi dla tego podziatu.)
. Niech P, P,, P, beda podzialami przedziatu [1,2] odpowiednio na 3, 5 oraz 10
przedzialow réwnej dtugosci. Obliczy¢ odpowiadajace im sumy Riemanna dla punktow
posrednich bedacych: (a) lewymi ,(b) prawymi koncami otrzymanych przedziatow.
. Znalez¢ przyblizona wartos¢ caltki J:) f (x)dx obliczajac sumy dolne i sumy gorne dla

danych podziatow:
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a. [2xdx; P = {-10,12,3} b. [ x’dx; P = {-2,-10,1}
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c. ||xdx; P={-1--—,0,—,1,—,2,—,3 d. | —cosxdx; P={-—,0,—
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e. [3sinxdx; P= {0} £ f|x—1ldx; P = 0,12 2}
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