6. Zadania z matematyki wyzszej

1. Sprawdzi¢, ktére z podanych wzoréw okreslaja funkcje.

(a) Dziedzina sktada sie z liczby -2, ktérej przyporzadkowana jest liczba .

(b) Dziedzina sklada sie z liczby -2, ktérej przyporzadkowane sg liczby —2 i 7.

(©) f(z) = +y7.
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2. Sprawdzi¢, czy funkcje f i g sa rowne.

(a) f(z)=1-2% g(z )—1—x2d1a—1<x<1.
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3. Dla f(z) =22* +x — 41 g(x) = 3 — 2? obliczy¢
(f +9)(=1), (f = 9)(2) (f/9)(=3) g(f(0)) f(g(1)).

4. Zmalez¢ dziedzine i wzor na funkcje go fi fog

(a) J(z) =1, ga) = 20 +5.
(b) f(x) =2, g(a) = V7

(€) f(x) = V/F. g(x) = 2% — 52+ 6
(@) f0) = =, 9(e) = —

5. Zapisa¢ funkcje h w postaci ztozenia g o f dwu funkcji f i g.
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6. Funkcja f jest okreslona na przedziale [0, 4]. Jaka jest dziedzina funkcji g(z) = f(z+3) i h(z) = f(z*—2).

Niech f(z) =1/(1 — z). Wykazaé, ze f(f(f(x))) = x dla liczb x réznych od 0 i od 1.

8. Pojemnik ma ksztalt cylindra zakonczonego pétsferami. Pojemnosé wynosi 100 litréw. Znalezé dlugosé
cylindra w zaleznos$ci od promienia poéisfery.
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9. Dwa samochody wyruszaja jednoczesnie z tego samego miejsca. Pierwszy jedzie na poéinoc z predkoscia
60 km/h, a drugi na wschéd z predkoscia 80 km/h. Znalezé wzér dla funkcji D(t) wyrazajacej w
zaleznosci od t odlegtos¢ samochodéw w ¢ godzin po starcie.

10. Latarnia morska znajduje sie 3 km od linii brzegowej, jak na rysunku. Wyrazi¢ odlegtosé pomiedzy
latarnig a oswietlonym punktem x lezacym na brzegu, jako funkcje kata 6.
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11. Biedronka stoi na podtodze podczas, gdy 2-metrowy olbrzym zbliza si¢ do niej. Gdy olbrzym znajduje
sie 2 metry od niej, jak duzy kat w polu widzenia biedronki jest zajety przez niego ? Co stanie sie, gdy
olbrzym zblizy si¢ 7 Wniosek: czasami lepiej siedzie¢ z tylu w teatrze, jesli jest kilka rzedow wolnych
bezposrednio z przodu, niz siedzie¢ w drugim rzedzie bezposrednio za kims.
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