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Wyktad Nr 10
(wyk. 17 XII 10 r.)

Przyktad 3.6 z |1, ss. 104-105]:

Rozwazmy nastepujaca tablice sympleks:

zmienna bazowa 1 To T3 | Xy | x5 | 6| X7 | b
Ts “1/4| -8 —1719]1[0] 00

Te /2 =12 -1/2|3 |0 1| 0]0

T 0 0 110[0(0] 1]1
wiersz f -3/4| 20| -1/2] 6|00 0|3

Dazymy do tego aby z wiersza f pozby¢ sie wartosci ujemnych. Metoda wyboru elementu do

eliminacji (pivoting rules) jest nastepujaca:

(a) Wybieramy niebazowa zmienna z najmniejszym ujemnym zredukowanym kosztem ¢;.

(b) Dla wybranej zmiennej niebazowej z bazy usuwamy zmienng o najmniejszym indeksie dol-
nym.

W ten spos6b otrzymujemy nastepujacy ciag tablic sympleks, gdzie * zostal oznaczony element

do usuniecia:

zmienna bazowa | T; T T3 Ta| 5| x| X7 | b
T 1|-32 -4 36| 4|1 0] 00
Tg 0| *4| 3/2|—-15|-2| 1| 0|0
T 0 0 1 0O 0 0] 1|1
wiersz f 0| —4|-7/2| 33| 3| 0] 0|3
zmienna bazowa | T1 | o | T3 T4 Ts| xg|x7| b
1 11 0 *8 -84 | —12 81 01]0
T 0| 13/8|—15/4|—=1/2|1/4| 0|0
T7 0| 0 1 0 0 111
wiersz f 0| 0] —2 18 1 11 013
zmienna bazowa T1 | T2 | 23 Ty Ts Te | 27| b
T3 /81 0| 1|-21/2|-3/2 11 0]0
T —-3/64| 1| 0] *3/16| 1/16 | —1/8| 0|0
Ty —-1/81 0| 0| 21/2| 3/2 —1] 1|1
wiersz f 1/41 0] O -3 -2 31 03
zmienna bazowa 1 To | T3 | Tg| x5 Te | x7 | b
T3 —5/2 56| 1] 0] *2 -6 010
T4 —1/4116/3| 0] 1|1/3]-=2/3| 00
Ty 5/2| =56 | 0| 0] —2 6] 11
wiersz f —1/2 16| 0] 0| —1 11013
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zmienna bazowa 1| o T3 | T4 | X5 Te | x7 | b
Ts —=5/4| 28| 1/2| 0| 1| —=3] 0|0

T4 1/6 | —4|—-1/6| 1| 0][*1/3]| 00

7 0 O 11 0] O 0] 11
wiersz f —7/41 44| 1/21 0] 0] —2] 0|3
zmienna bazowa 1 Ty Ta | Ta| x5 | T6 | X7 | b
Ts “1/4| -8 —179]1[0] 00

Tg 1/2|—-12|-1/2(3 |0 1| 0|0

T 0 0 11000 ] 1]1

wiersz f -3/4| 20| —-1/2{6 |0 |0] 0|3

Po szesciu krokach otrzymaliSmy pierwszg tablice sympleks, sposéb wyboru elementu do usu-
niecia doprowadzil do powstania cyklu !

Definicja 1. (porzadek leksykograficzny)

Wektor u € R™ jest leksykograficznie wiekszy (mniejszy) od wektora v € R" <= u # v i gdy
pierwsza niezerowa sktadowa u — v jest dodatnia (ujemna, odpowiednio).

Symbolicznie zapisujemy wtedy:

u>tv b u<to.

Przyktadowo mamy, ze:
(0,2,3,0) > (0,2,1,4)

oraz

(0,4,5,0) < (1,2,1,2).

Jezeli wektor u >% 0, to méwimy zZe u jest leksykograficznie dodatni.

Leksykograficzny wybor elementu (lexicographic pivoting rule)

1. Wybieramy kolumne A; z zredukowanym jej kosztem ¢; ujemnym. Niech u = B~ A; bedzie
jta kolumna tablicy sympleks.

2. Dla kazdego 7, u; > 0 dzielimy ity wiersz tablicy sympleks przez u; i wybieramy leksyko-
graficznie najmniejszy wiersz. Jesli wiersz [ jest leksykograficznie najmniejszy, wtedy lta

zmienna bazowa x; opuszcza baze.
Przyktad 3.7 z [1, ss. 109]:

Rozwazmy nastepujacy fragment tablicy sympleks i zal6zmy, ze wybraliémy zmienna z kolumny
trzecie] na nowg zmienna bazowa:

05 3 1

4 6 —1 ...|2

o7 9 ...]3
Mamy teraz:

0 5/3 1 ...]1/3

0 7/9 1 ...]1/3

A poniewaz 7/9 < 5/3, to z bazy usuwamy zmienng wyznaczong przez trzeci wiersz.
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Twierdzenie 1. Zatozmy, ze algorytm sympleks startuje z leksykograficznie dodatniego wiersza.
Zatozmy tez, ze stosujemy leksykograficany wybor elementu. Wtedy
(a) Kazdy wiersz tablicy sympleks rozny od wiersza zerowego pozostaje caly czas leksykogra-
ficznie dodatns.
(b) Zera w wierszach Scisle rosng leksykograficznie przy kazdej iteracyi.
(c) Algorytm sympleks koriczy sie po skonczonej ilosci krokdw.
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