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Lista Nr 03, ¢wiczenia
(wyk. 19.X1.09r)

Dla liczby naturalnej n € N okre$lamy zbiory:

Z, = {0,1,....n—1}
Zr = {a€Z,: a>0& NWD(a,n) = 1}.

Dla dodatnich liczb naturalnych okreslamy nastepujaco funkcje ¢ : Ny — N — Eulera (tocjent,
Totient Function®):

p(n) = #2,
ktora przypisuje kazdej liczbie naturalnej liczbe liczb wzglednie z nia pierwszych i mniejszych
od niej.

Zadania:

1. Uzasadni¢, ze p(24) = 8.
. Wykaza¢, ze jesli p jest liczba pierwsza, to p(n) =n — 1.
3. Podobnie wykaza¢, ze dla liczby pierwszej p zachodzi i o — naturalnej:
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. Jesli p, ¢ sa liczbami pierwszymi, to ¢(pqg) = (p — 1)(¢ — 1).
. Ogolnie, dla dowolnego n > 0 zachodzi:
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. Udowodni¢ twierdzenie Eulera? o liczbach pierwszych. Jesli NWD(n, a) = 1, to n|(a®™ —1).
7. Wykaza¢ male twierdzenie Fermata® Jesli p jest liczba pierwsza oraz NWD(p,a) = 1, to

pl(a?~' —1).

Wroctaw, dnia 30,/11/2009

! http://mathworld.wolfram.com/TotientFunction.html
2 http://pl.wikipedia.org/wiki/Twierdzenie Eulera o _liczbach wzglednie pierwszych
3 http://pl.wikipedia.org/wiki/Mate twierdzenie Fermata
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