Zadania do wykladu Estymacja parametréow
(ZESTAW NR 2)

Zadanie 1. Niech X1, ..., X, bedzie proba losowa z populacji o rozktadzie z dystrybuanta
Fx. Definiujemy zmienne losowe Y7, ..., Y,, w nastepujacy sposéb

v )L ogdy Xi>up
’ 0, gdy Xi<up,
Znajdz rozklad statystyki T'( X7y, ..., Xn) = Yiey Yi.

Zadanie 2. Dla dowolnego zbioru A CR oznaczmy przez 14 oznaczmy indykator zbioru
A okreslony w nastepujacy sposob:

1.— 1, gdy gdyxe€ A,
A7 0, gdy gdyz ¢ A

Dla danej proby losowej X1, Xo, ..., X, dystrybuanta empiryczna F,(z) w punkcie z jest
okreélona nastepujacym wzorem:

Fn(l‘) = 1(—oo,x)(Xi)'

i=1

S|

Pokaz, ze jesli elementy préby losowej maja rozklad o dystrybuancie F(z) to:

2. Var(F,(z)) = F@0-F@)

n

3. Co sie stanie z F,(z) gdy n — oo?

Zadanie 3. Niech X1, ..., X, bedzie préba losowa z populacji o rozktadzie z dystrybuanta
Fx. Definiujemy statystyki M i m odpowiednio jako

M(Xy,...,X,) = max (X1, Xo, ..., X;,), m(Xq,...,X,) = min (X1, Xo, ..., Xp) .
Znajdz rozklady statystyki M (X1, ..., X,) oraz m(Xy, ..., Xp).
Zadanie 4. Niech X i Y beda niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozkladach Poissona

odpowiednio z parametrami A i Ao. Jaka posta¢ ma rozkltad zmiennej losowej Z = X 4+Y7

Zadanie 5. Niech U;, @ = 1,2, .... beda niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozktadzie
jednostajnym na odcinku (0, 1), a zmienna losowa X ma rozklad

c
Ha
gdzie ¢ = 1/(e — 1). Policz rozklad zmiennej losowej

Z = min(Ul, UQ, veey Ux).

P(X =k) = k=1,2,3,..

Zadanie 6. Niech X1, ..., X;, bedzie proba losowa. Zdefiniujmy statystyke 52

i=1

gdzie X jest érednia z proby. Policz warto$é oczekiwang statystyki 52,
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