Zadania i problemy do wykladu Estymacja parametréow

Estymatory nieobcigzone.

Zadanie 1. Niech x1, 29, ..., T, oraz yi, y2, ..., Ym beda realizacjami dwoch prob, natomiast
T oraz g ich érednimi probkowymi.
1. Czy prawda jest, ze o
T+y
2 9
jest érednig probkows proby potaczonej x1, ..., Tn, Y1y ey Ym !

2. Czy prawda jest, ze
T+y
2 )
jest érednia probkowa proby potaczonej x4, ..., Tn, Y1, -+, Ym, W sytuacji gdy n = m?

Zadanie 2. Niech X1, Xs, ..., X,, beda zmiennymi losowymi o tej samej wartoéci oczeki-
wanej (.

1. Czy S = %Xl + %Xz + %Xg jest nieobciazonym estymatorem dla p?
2. Jakie warunki musza spelniaé stale ap,as, ..., a,, aby statystyka
T=a1X1+aXo+ ... +a,X,,
byta nieobciazonym estymatorem dla p?
3. Przy jakich warunkach na stale a i b, statystyka
M=a(X1+Xo+ ..+ X,)+0b,
jest nieobciazonym estymatorem dla p?
4. Czy VT jest nieobcigzonym estymatorem dla 6?7 Jedli nie, to czy ma on dodatnie czy

ujemne obciazenie?

Zadanie 3. Z pewnej populacji o rozkladzie z wartoscia oczekiwana p oraz wariancjg o2
wylosowano dwie prébki i dla kazdej z nich obliczono $rednig.

Prébka | Wielko$é probki | Srednia
1 n1 =10 x1

ne = 20 )

(i) Ktéry z nastepujacych dwdch estymatoréw:
. 1 5 - N 1o 22
fin = (X1 +Xs) czy fiz = X1+ X0
2 3 3
przyjaé za ocene wartosci Sredniej p?

(ii) Jak oceni¢ wariancje tych estymatoréw?

(iii) Czy istnieje najlepszy nieobciazony estymator postaci a; X1 + asX2?



Zadanie 4. Niech X1, Xo, ..., X, bedzie proba losowa z rozktadu jednostajnego na odcinku
[—0,0] z nieznana wartoscia parametru 6.

1. Wykaz, ze
3

n

T=>"(X}+X3+..+X32)
jest nieobcigzonym estymatorem dla 62.

2. Czy /T jest nieobciazonym estymatorem dla 67 Jesli nie, to czy ma on dodatnie czy
ujemne obciazenie?
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