Zadania i problemy do wyktadu Testowanie hipotez statystycznych

(ZESTAW NR 2)

ZADANIA

Zadanie 1. W 1000 niezaleznych rzutach moneta pojawito si¢ 560 ortéw i 440 reszek. Czy
mozna uznaé, ze moneta ta jest symetryczna? Uzasadnij swoja odpowiedz.

Zadanie 2. W pewnym miescie liczbe wypadkéw samochodowych w danym roku mozna
opisa¢ za pomocg rozkladu Poissona. W zesztych latach érednia liczba wypadkéw w ciagu
roku byta rowna 15 natomiast w obecnym roku wydarzyto sie 10 wypadkéw. Czy mozna
przyjaé, ze liczba wypadkow w tym miescie zmniejszyta sie?

Zadanie 3. Na podstwaie préby losowej (X1, Xo, ..., X;,) z rozkladu Bernoulliego z pa-
rametrem p testujemy hipoteze
Hy: p=20,49

przeciwko hipotezie
Hy:p=20,51.

Test odrzuca hipoteze zerowa Hy, gdy > ;- X; jest duza. Korzystajac z Centralnego Twier-
dzenia Granicznego wyznacz przyblizony rozmiar préby potrzebny aby prawdopodobien-
stwa bledéw I i II rodzaju byty oba mniejsze niz 0, 01.

Zadanie 4. Zmienna losowa X ma rozktad o gestosci
f(2|0) = 027 gy (),
gdzie 6§ > 0 jest nieznanym parametrem. Nalezy przetestowaé hipoteze
Hy: 6=1,

przy hipotezie alternatywne;j
H1 . 0 = 2.

Ustalono liczbe 0 < ¢ < 1. Procedura testowa polega na odrzuceniu hipotezy zerowej, jesli
X > ¢; w przeciwnym przypadku hipoteze zerows nalezy przyjac.

(i) Oblicz prawdopodobienstwo bledu pierwszego rodzaju.
(ii) Oblicz prawdopodobienstwo bledu drugiego rodzaju.
(iii) Wyznacz wartosé ¢, przy ktorej suma prawdopodobienstw pierwszego i drugiego ro-
dzaju jest najmniejsza.
Zadanie 5. Niech (X7, Xo, ..., X},) bedzie préba z rozktadu wyktadniczego o gestosci
f(x]|0) =exp{—(z—0)} dlax >0 oraz f(z)=0 dlaz <86.
Podaj postaé testu ilorazu wiarogodnosci dla testowania hipotezy
Hy: 0<6

przeciwko hipotezie
Hy: 0> 0y,

gdzie 6y jest ustalone przez eksperymentatora.
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