Zadania i problemy do wykladu Ekonometria I (ZESTAW NR 0)

Z ADANIA

Zadanie 1. Zatézmy, ze zmienna Y jest funkcja liniowg zmiennej losowej X:
Y =a+ (X

gdzie o i 3 sg stalymi. Zatézmy, ze Z jest trzecig zmienng. Pokaz, ze

(a) korelacje spetniaja réwnos¢ pxz = pyz,

(b) prébkowa funkcja korelacji spelnia réwnos¢ pxz = pyz.

Zadanie 2. Niech (X1, Xy, ..., X},) bedzie préba losowa z rozktadu o wartosci oczekiwanej .
Pokaz, ze warunkiem koniecznym i doststecznym na to by statystyka

T - )\1X1 —|— )\QXQ + + )\an
byta nieobciazonym estymatorem p, jest warunek

M+X+ .+ A =1

Zadanie 3. Generujemy prébe losowa (XL , X2, ..., Xp), z rozktadu o wartosci oczekiwanej i i
wariancji o2. Czy dla $redniej probkowej X,, = % »_ 1 X; prawdziwa jest zbieznos¢
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Zadanie 4. Niech (X1, X», ..., X,,) bedzie préba losowa z rozkaadu jednostajnego U (6—1, 0+1).
Wyznacz estymator najwiekszej wiarogodnosci parametru 6.

Zadanie 5. Niech (X1, Xy, ..., X,,) bedzie proba losowa z rozkaadu normalnego N (u, o?).
Wyznacz estymator najwiekszej wiarogodnosci parametru 6 = (i, 0?).

Zadanie 6. Niech (X7, X, ..., X,,) bedzie préba losowa z rozktadu jednostajnego U(0, 6).
Do oszacowania nieznanego parametru 6 stosujemy nastepujace trzy estymatory,

(a) dwukrotnosé sredniej z proby,
(b) najwicksza warto$¢ w probie,
(c) sume najwiekszej i najmniejszej wartosci w probie.

Sprawdz czy te estymatorysa sa nieobcigzone oraz czy sa zgodne.



Zadanie 7. Niech (X3, X5, ..., X,,) bedzie proba losowa z rozktadu normalnego N(0,1).
(a) Wyznacz postaé gestosci statystyki T = X7 + X2.

(b) Podaj postaé¢ rozkladu statystyki T, = X7 + X3 + ... + X2

Zadanie 8. Niech X i Y bedg niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozktadach, odpowiednio
normalnym N(0,1) i chi kwadrat z n stopniami swobody x?(n). Wyznacz rozktad zmiennej
losowej T', zdefiniowanej jako

VnX

T = N
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