
Egzamin A2 cz¦±¢ pierwsza - 80 minut

Imi¦:

Nazwisko:

1. (5pkt.) Znajd¹ najwi¦ksz¡ i najmniejsz¡ warto±¢ funkcji

f(x) = |eix + 1 + i|2

dla x ∈ [0, 2π]



2. (5pkt.) Zbadaj zbie»no±¢ caªek. Napisz Z je±li zbie»na lubR je±li rozbie»na (Za ka»dy
podpunkt otrzymasz jeden punkt, za podanie czterech bezbª¦dnych odpowiedzi. Ponadto za
udzielenie wszystkich poprawnych odpowiedzi otrzymasz 5 punktów)

a)

∫ ∞
0

x3 + 1

x4 + 2
dx . . . . . .

∫ ∞
0

x3 +
√
x

x5 + x2
dx . . . . . .

∫ ∞
0

x3 + x2

x7 +
√
x
dx . . . . . .

∫ ∞
0

√
x2 + x+ 1

(x3 + 2)2
dx . . . . . .

b)

∫ ∞
0

e−x sinxdx . . . . . .

∫ ∞
0

(
1

x

) 1
x

dx . . . . . .

∫ ∞
0

x2 + ex

x4 + e2x
dx . . . . . .

∫ ∞
0

xlnx

x3 + 1
dx . . . . . .

c)

∫ ∞
1

1

xlnx
dx . . . . . .

∫ ∞
1

√
x3 + 2−

√
x3 + 1 . . . . . .

∫ ∞
1

1√
x3 + 2

− 1√
x3 + 1

dx . . . . . .

∫ ∞
1

arctgx+ sinx

lnx+ cosx+ 2
dx . . . . . .

d)

∫ 1

0

1

lnx
dx . . . . . .

∫ 1

0

1

x2 − 1
dx . . . . . .

∫ 1

0

xlnxdx . . . . . .

∫ 1

0

1√
sinx

dx . . . . . .



Imi¦:

Nazwisko:

3. (5pkt.)Udowodnij, »e dla dowolnych x, y ∈ R

| sinx− sin y| ≤ |x− y|

Wskazówka. Lagrange



4. (5pkt.)Oblicz granic¦

a) (2 pkt.)
lim
x→∞

x
(
ln(x+ 1)− lnx

)

b) (3 pkt.)

lim
x→∞

e
√
x+1 − e

√
x



Brudnopis (nie b¦dzie zbierany)


