
Egzamin A2/Rzeszotnik/stycze« 2012/cz¦±¢ pierwsza - 80 minut
progi: 20=3.0, 24=3.5, 28=4.0, 32=4.5, 36=5.0

Imi¦:

Nazwisko:

1. (5pkt.) W ka»dym z 4 poni»szych zada« udziel 4 niezale»nych odpowiedzi TAK/NIE.
Za ka»de zadanie, w którym podasz cztery poprawne odpowiedzi, otrzymasz 1 punkt.
Za pozostaªe zadania nie otrzymasz punktów.
Za udzielenie 15 poprawnych odpowiedzi otrzymasz 4 punkty.
Za udzielenie poprawnych odpowiedzi we wszystkich 16 podpunktach otrzymasz 5 pkt.

1.1. Odpowiedz na pytania:

a) Czy caªka po odcinku domkni¦tym funkcji ci¡gªej jest zawsze ograniczona?

([a, b] - odcinek domkni¦ty,f - ci¡gªa, czy wówczas
∫ b

a
f(x)dx <∞?) .............................

b) Czy caªka po odcinku domkni¦tym funkcji nieograniczonej jest zawsze
nieograniczona? .............................

c) Czy caªka po póªprostej R+ funkcji ograniczonej jest zawsze nieograniczona? .............................

d) Czy caªka po póªprostej R+ funkcji nieograniczonej mo»e by¢ ograniczona? .............................

1.2. Czy prawdziwe s¡ nierówno±ci:

a)

∫ 2

1

1

lnx
dx < 2 ............................. b)

∫ 2

1

1

lnx
dx < 2012 .............................

c) 1 <

∫ 2

1

1

lnx
dx ............................. d) 1111 <

∫ 2

1

1

lnx
dx .............................

1.3. W tym zadaniu poj¦cie funkcji zaw¦»amy do funkcji rzeczywistych f : R→ R.

a) Czy ka»da funkcja ci¡gªa jest ró»niczkowalna? .............................

b) Czy pochodna funkcji ró»niczkowalnej musi by¢ ci¡gªa?.............................

c) Czy pochodna funkcji ró»niczkowalnej zawsze speªnia wªasno±¢ Darboux? .............................

d) Czy jedyn¡ funkcj¡ f speªniaj¡c¡ f ′ = f jest f(x) = ex? .............................

1.4. Czy dla funkcji f(x) = ex

x prawdziwe s¡ równo±ci:

a) sup{f ′(x) : x ∈ (0, 1)} = 0 ............. b) inf{f ′(x) : x ∈ (0, 1)} = −∞ .............

c) sup{f ′(x) : x ∈ (1,∞)} =∞ ............. d) inf{f ′(x) : x ∈ (1,∞)} = 0 .............



2. (5pkt.) Zbadaj zbie»no±¢ caªek. Napisz Z je±li zbie»na lubR je±li rozbie»na (Za ka»dy
podpunkt otrzymasz jeden punkt, za podanie czterech bezbª¦dnych odpowiedzi. Ponadto
za udzielenie 15 poprawnych odpowiedzi otrzymasz 4 punkty, a za udzielenie poprawnych
odpowiedzi w 10 podpunktach otrzymasz dodatkowo 1 pkt.)

a)

∫ 2

1

1

lnx
dx . . . . . .

∫ 1

0

et

t
dt . . . . . .

∫ ∞
2

1

lnx
dx . . . . . .

∫ ∞
1

et

t
dt . . . . . .

b)

∫ 1

0

x2012 + 1

x2013 + 2
dx . . . . . .

∫ ∞
1

x2012 + 1

x2013 + 2
dx . . . . . .

∫ ∞
0

x2012 + 1

x2013 + 2
dx . . . . . .

∫ ∞
−∞

x2012 + 1

x2013 + 2
dx . . . . . .

c)

∫ ∞
0

x3 + lnx

x5 + 1
dx . . . . . .

∫ 1

0

x3 + lnx

x5 + 1
dx . . . . . .

∫ ∞
1

x3 + lnx

x5 + 1
dx . . . . . .

∫ 0

−1

x3 + ln|x|
x5 + 1

dx . . . . . .

d)

∫ 1

0

lnx dx . . . . . .

∫ 1

0

1

lnx
dx . . . . . .

∫ ∞
1

lnx dx . . . . . .

∫ ∞
1

1

lnx
dx . . . . . .



Imi¦:

Nazwisko:

3. (5pkt.) Rozªó» funkcj¦ f(x) = 1
xn−1 na uªamki proste dla n = 1, 2, 3, 4, 5. Ilo±¢ punktów,

które otrzymasz za rozwi¡zanie tego zadania wynosimin{N, 5}, gdzieN oznacza liczb¦ dobrze
dokonanych przez Ciebie rozkªadów.



4. (5pkt.) Zadanie Pana Pizura. Oblicz caªk¦∫
xp

x77 − 1
dx,

dla wskazanych przez Ciebie warto±ci p ∈ R. Ilo±¢ punktów, które otrzymasz za rozwi¡zanie
tego zadania wynosi min{P, 5}, gdzie P oznacza ilo±¢ wskazanych przez Ciebie warto±ci p.



Brudnopis (nie b¦dzie zbierany)


