Egzamin A2/Rzeszotnik/05 luty 2014 /czes$¢ pierwsza - 80 minut
progi: 20=3.0, 24=3.5, 28=4.0, 32=4.5, 36=5.0

Imie:
Nazwisko:

1. (5pkt.)
a) (2 pkt.) Udowodnij, ze f(x) = y/arctg(z) jest wklesta dla = > 0.

b) (3 pkt.) Pokaz, ze

N3

Wsk. wklestoé¢ + metoda “na trapezik”

V3
5 4;2\/5 < Varctg(x) dx
1



2. (5pkt.) Czy istnieja parametry p € R, dla ktorych catka

L |
Amp_ld;z: (%)

jest zbiezna? Jedli potrafisz rozwigzaé¢ ten problem, to dowdéd zamie$¢ ponizej. Jesli nie
potrafisz, to zbadaj zbieznosé tej catki dla czterech wybranych przez Ciebie parametréw p
(co da Ci min{N,4} punktéw, gdzie N oznacza ilo§¢ poprawnie zbadanych calek), a potem
sprobuj swego szczeicia w czesci “bonus”.

bonus: Dla jakich p € R calka (x) jest zbiezna? (Napisz tylko odpowiedz.)



Imie:
Nazwisko:
3. (5pkt.) Znajdz trzy liczby: A, B, C, aby prawda bylo, ze

e
/A sin(In(y))y" @+ P dy = C,

a A rézne jest od e. Uzasadnij odpowiedz. Wsk. y = e®.



4. (5pkt.) Beczka $miechu. Beczka debowa na piwo ma 4 decymetry wysokosci, a $rednica
denka jest taka sama jak $rednica wieczka i wynosi 2 dm. Wiedzac, ze promien krzywizny
scianki beczki wynosi v/8 dm, oblicz ile piwa miesci sie w beczce. (Beczka jest bryta obrotowa
uzyskana przez obrét wokot osi OY obszaru wyznaczonego nieréwno$ciami: x > 0, |y| < 2,
(x +1)2 +y? < 8. Oblicz objetos¢ beczki.)



Brudnopis (nie bedzie zbierany)






