Egzamin A2/Rzeszotnik/05 luty 2015/czes$¢ pierwsza - 80 minut
progi: 20=3.0, 24=3.5, 28=4.0, 32=4.5, 36=5.0

Imie:
Nazwisko:

1. (5pkt.) Uzywajac indukcji matematycznej udowodnij, ze dla wszystkich n =0,1,2,3,...
a) (2 pkt.) lim z(lnz)” =0.
z—0t1

1
b) (8 pkt.) /0 (Inz)"dr = (—=1)"n!



2. (5pkt.) Zbadaj zbieznosé calki
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sin x
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0 x

Wsk. Odetnij sie od zera, a potem przez czesci.



Imie:
Nazwisko:

3. (5pkt.)
a) (2 pkt.) Udowodnij, ze jesli funkcja f jest wypukta oraz f > 0, to f? tez jest wypukla.

b) (3 pkt.) Podaj przyktad wypuklej funkcji f takiej, ze f2 nie jest wypukta. (Wsk. parabola)



4. (5pkt.) Kubek czubek. Z wycinka kola o promieniu 1 i kacie o stworzono kubek
w ksztalcie stozka. Znajdz kat « taki, ze kubek ma maksymalna pojemnosé. (Taki kubek
tworzy sie sklejajac te krawedzie wycinka, ktore sa promieniami kota — patrz rysunek na
tablicy).



Brudnopis (nie bedzie zbierany)






