
Egzamin A2/Rzeszotnik/04 luty 2019/cz¦±¢ druga - 80 minut
progi: 20=3.0, 24=3.5, 28=4.0, 32=4.5, 36=5.0

Imi¦:

Nazwisko:

5. (5pkt.) Oblicz caªk¦ ∫ ∞

2

dx

x2 + 2x+ 4

Przypomnienie:
∫

dx
x2+a2 = 1

aarctg
(
x
a

)
.



6. (5pkt.) Znajd¹ promie« zbie»no±ci (2pkt.) i przedziaª zbie»no±ci (2pkt.) rzeczywistego

szeregu pot¦gowego
∞∑

n=2

3n

ln(n)
xn

oraz napisz wyra¹nie dla jakich x ∈ R ten szereg pot¦gowy jest zbie»ny bezwzgl¦dnie, dla

jakich x ten szereg jest zbie»ny warunkowo, a dla jakich x jest rozbie»ny (1pkt).



Imi¦:

Nazwisko:

7. (5pkt.) Udowodnij, »e

a) (2pkt.) ∫ 2

1

ex

x
dx ≤ e2 − e

b) (2pkt.) ∫ 2

1

ex

x
dx ≤ e2 + 2e

4

c) (1pkt.) I uzasadnij, które z powy»szych oszacowa« jest lepsze.



8. (5pkt.) Oblicz sum¦ szeregu zespolonego

∞∑
n=1

in

n

Wskazówka: Najpierw zastosuj standardowy rozkªad szeregu na n - parzyste i n - nieparzyste,

a potem wykorzystaj znane Ci rozwini¦cia: ln(1−x) = −
∑∞

n=1
xn

n oraz arctg(x) =
∑∞

n=0(−1)n
x2n+1

2n+1


