Egzamin Al/Rzeszotnik/20.06.17 czes$é¢ pierwsza - 80 minut
progi: 20=3.0, 24=3.5, 28=4.0, 32=4.5, 36=5.0

Imie:
Nazwisko:

1. (5pkt.) W kazdym z 4 ponizszych zadan udziel 4 niezaleznych odpowiedzi TAK /NIE.
Za kazde zadanie, w ktérym podasz cztery poprawne odpowiedzi, otrzymasz 1 punkt.
Za udzielenie 12 poprawnych odpowiedzi otrzymasz dodatkowo 1 punkt.

1.1. Czy podana ilo§¢ asymptot danej funkcji jest poprawna

a) f(z) = ma 3 asymptoty ..cccveeeeeereeniiiinnene

2 —1

x

b) f(z) = € ma?2 Mg 0110101 1)
x

arctgx

c) f(z) =

ma 2 asymptoty .....coceeeeveiiieieinnenens

d) f(x) ma 3 asymptoty ...ooccvevevereerreniinninne

e+ 1
1.2. Czy istnieje taka liczba wymierna w, ze
a) sin(w) > T — € coeeiiviiiiciceee

b) w3 +3w? + 3w = —2 oo

€) 10g5(0?) =5 reeriiriieeeee

d) 10g5(v/W) =5 v

1.3. Czy podane stwierdzenie jest prawdziwe?

a) Jesli funkcja f : R — R jest rozniczkowalna, to f jest ciaglta.  .oocevviviiieenniennne,
b) Jesli funkcja f: R — R jest rozniczkowalna, to f’ jest ciagla. ..o,
c¢) Jesli funkcja f : R — R jest rozniczkowalna i §cisle rosnaca, to f’ moze by¢ $cisle
TOSNCA.  eevereeeeeaainrnreeeaaaaanss

d) Jesli funkcja f : R — R jest rozniczkowalna i $cisle malejaca, to f/ moze by¢ $cisle

TOSNGCA.  evviiiiiiiniiiiiiiees

1.4. Czy podane oszacowanie jest prawdziwe dla wszystkich x € R?

arctg(x) 22 +1

—— | <2 b)| 57— <2017 .o,
V| | S oo =2
c) |1n(x2 + )| > € i d) |sin(cos(z))| < @ .............................



2. (5pkt.) Podaj pochodna danej funkcji zmiennej = (podaj tylko odpowiedzi). Za
podanie n poprawnych odpowiedzi otrzymasz max(0, n — 5) punktow.

e) (arctg(sinz)) =

f) (tg(xQ))/ =

g) (Vacos(v)) =

JESE
i) ((Inx)") =

3) (log,z 41 (" +€)) =
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3. (5pkt.)W kazdym z zadan 3.1-3.5 podaj kresy zbioru oraz napisz, czy kresy naleza do
zbioru (napisz TAK lub NIE).
Kres moze by¢ liczba rzeczywista lub moze by¢ réwny —oo albo 4oco.
Napis oo bedzie zinterpretowany jako +oo.

Za kazde zadanie, w ktérym podasz bezblednie oba kresy i poprawnie okreslisz ich przy-
nalezno$¢ do zbioru, otrzymasz 1 punkt.

4
3.1.A:{x:x<x3,x€R\{3}} Ocena .......
INfA = e SUPA = oo
Czy kres dolny nalezy do zbioru A .......... Czy kres goérny nalezy do zbioru A ..........
2m —
3.2. B= {m23n : m,n € N} Ocena .......
mn
infB = .., SUPB = oo
Czy kres dolny nalezy do zbioru B .......... Czy kres goérny nalezy do zbioru B ..........
3.3. C= 2m + 3n : mynéeN Ocena .......
vmn
InfC = oo, SUPC = oiiiiiiieiiie e
Czy kres dolny nalezy do zbioru C .......... Czy kres gorny nalezy do zbioru C' ..........
34. D={lz—1]:|r—2| <3, z € R} Ocena .......
INTD = oo SUPD = (oo
Czy kres dolny nalezy do zbioru D .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru D ..........
35. E={2x+4+32y: z,ye R N -3<ax<2 A —-4<y<1} Ocena .......
INfE = SUPE = i



4. (5pkt.) Podaj wartosci granic (tylko odpowiedzi, bez uzasadnienia). Jesli granica nie
istnieje napisz NI
Za podanie n poprawnych odpowiedzi otrzymasz liczbe punktéw w/g tabeli

n |0(1]2|3]4|5]6|7]8|9]10
punkty |O|O |0 |1 |1]2|3|3|4|4]|5

n—oo T

c) lim (sin((fl)”)> = e

n—0o0




