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Imi¦:

Nazwisko:

5. (5pkt.) Znajd¹ najmniejsz¡ warto±¢ funkcji f(x) =
ex

x
dla x > 0 (3pkt.) i wywnioskuj,

»e ex ≤ ex dla wszystkich x ∈ R (2pkt.).



6. (5pkt.) Udowodnij, »e
1

13
< arctg5− arctg3 <

1

5
.

Przypomnienie: Twierdzenie Lagrange'a o warto±ci ±redniej.
Je±li f jest ró»niczkowalna oraz a < b to istnieje c ∈ (a, b) takie, »e

f(b)− f(a)

b− a
= f ′(c)



Imi¦:

Nazwisko:

7. (5pkt.)

a) (2.5pkt.) Wyka», »e funkcja f(x) = tg(x) jest wypukªa dla x ∈ [0, π2 )

b) (2.5pkt.) Wyka», »e dla x ∈ [0, π2 )

tg
(x
2

)
≤ tg(x)

2
.

Wsk. U»yj punktu a) i nierówno±ci Jensena



8. (5pkt.) Wyznacz dziedzin¦ i asymptoty funkcji

f(x) =

(
1 +

1

x

)x
.


