Egzamin prébny A1l czes$é pierwsza - 80 minut
Imie:
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1. (5pkt.) W kazdym z 4 ponizszych zadan udziel 4 niezaleznych odpowiedzi TAK /NIE.
Za kazde zadanie, w ktérym podasz cztery poprawne odpowiedzi, otrzymasz 1 punkt.

Za pozostale zadania nie otrzymasz punktéw.

Za udzielenie 15 poprawnych odpowiedzi otrzymasz 4 punkty.

Za udzielenie poprawnych odpowiedzi we wszystkich 16 podpunktach otrzymasz 5 pkt.

1.1. Czy o liczbie zespolonej z mozna wywnioskowaé, ze musi by¢ rzeczywista jesli
wiadomo, ze

d) Rez +Imz =ReZ+ImZ .ccoooeviviiiiiie

1. 2. Czy podana funkcja ma asymptote

a) f(z) =Inz +SinTuerrniieiieiinienes

4
b) f(z) = i?ii .............................
341
o) fla) = TL .............................
621
d) f(z) = ewif .............................

e b @y = SR oo
a) a s ) a,, = sin(n)
n2
c)a :Zl d) a :a2—|—la =1
n kilk ............................. n41 n o 1 =1 o

1.4. Czy podana funkcja rzeczywista jest ciggta w swojej dziedzinie

) F(2) = L oo b) £(z) = In(|2])e" " oo

c) f(z) = [z]* = 2[z]{x} + {2}? oo d) f(z) =sgn(x)z® oo



2. (5pkt.)W kazdym z ponizszych zdari w miejscu kropek napisz R, M,lub A:

R - ciag jest Rosnacy

M - ciag jest Malejacy

A - ciag nie jest Ani rosnacy, ani malejacy

Podaj tylko odpowiedzi, bez uzasadnienia. Za podanie n poprawnych odpowiedzi otrzy-
masz liczbe punktow w/g tabeli

n 01|23 |4|5]|6|7]8 10
punkty |O| O | 0|1 |1]2|3|3|4|4]| 5

NeJ

) n-+ 2
a) ————— .
Vvn2+24+n

b) Vn+1—n v
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3. (5pkt.)W kazdym z zadan 3.1-3.5 podaj kresy zbioru oraz napisz, czy kresy naleza do
zbioru (napisz TAK lub NIE).
Kres moze by¢ liczba rzeczywista lub moze by¢ réwny —oo albo 4oco.
Napis oo bedzie zinterpretowany jako +oo.

Za kazde zadanie, w ktérym podasz bezblednie oba kresy i poprawnie okreslisz ich przy-
nalezno$¢ do zbioru, otrzymasz 1 punkt.
Za zadania, w ktorych podasz niepetng lub nie w pelni poprawna odpowiedz, nie otrzymasz
punktow.

3.1. A={z: " <2,z € R} Ocena .......
INfA = SUPA = oo
Czy kres dolny nalezy do zbioru A4 .......... Czy kres gorny nalezy do zbioru A4 ..........
4
3.2.B:{n —;1: nGN} Ocena .......
n
infB = SUPDB = oo
Czy kres dolny nalezy do zbioru B .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru B ..........
3 3 3
33. 0= ("L ke Ocena.....
mnk
INfC = oo SUPC = ottt
Czy kres dolny nalezy do zbioru C .......... Czy kres gorny nalezy do zbioru C' ..........
1
3.4.Dz{|z—1|:z—|—=07z€@} Ocena .......
z
INfD = o SUPD = (i
Czy kres dolny nalezy do zbioru D .......... Czy kres gérny nalezy do zbioru D ..........
3.5.E:{x27y:a:,yER/\ 2<x <7 A 73<y§4} Ocena .......
INfE = SUPE = oo



4. (5pkt.)Podaj promienn zbieznosci R szeregu rzeczywistego (z € R) oraz zespolonego
(z € C). Za podanie n poprawnych odpowiedzi otrzymasz max(0, n — 5) punktow.

> n+1
a —_— " R=.........
)Z\/n2+2—|—n

n=1

b) Z(\/ﬂ+ —Vn)z" R=......

oS e
n=1

n

R=......

9>

h) > (2 4+n+1)" R= ..
n=1
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5. (5pkt.)Zbadaj ciagtosé funkeji i naszkicuj jej wykres

f(@) = Va[z + 2]+ [s{a} + {z}> + 1



6. (5pkt.) Rozstrzygnij zbieznos¢ szeregu
Z nt + n2 +1
n=1

w zaleznosci od parametru p > 0. Oblicz sume tego szeregu dla jednej sposréd tych wartosci
parametru p, dla ktorych szereg jest zbiezny.
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7. (5pkt.)Udowodnij, ze dla dowolnych liczb zespolonych z,w zachodzi réwnosé

|2+ wl” + [z — wf® = 2(]2* + [w]?)



8. (5pkt.)Czy istnieje liczba naturalna n spelniajaca réwnanie

nlﬁ — 271

Odpowiedz dobrze uzasadnij.



