
Kolokwium 3 A2/Z.Rzeszotnik
1.1. (5pkt.) Oblicz poni»sz¡ caªk¦ poprzez konstrukcj¦ odpowiedniego ci¡gu podziaªów
dziedziny oraz obliczenie granicy ci¡gu sum Riemanna (4pkt.). Sprawd¹ swoj¡ odpowied¹
obliczaj¡c t¡ caªk¦ w standardowy sposób (1pkt.).∫ 3

2

x3 dx

1.2. (5pkt.) Oblicz caªk¦

∫ 1

0

√
1− x2 dx =

2.1. (5pkt.) Oblicz pole elipsy ograniczonej krzyw¡ o równaniu

x2

a2
+
y2

b2
= 1

2.2. (5pkt.)

A. (2pkt.) Oblicz caªk¦

∫ π

0

cos(x) esin
2(x)dx =

B. (3pkt.) Oblicz caªk¦∫ π

0

cos(x)

x2 − πx+ π2
dx =

3.1. (5pkt.) Oblicz poni»sz¡ caªk¦ poprzez konstrukcj¦ odpowiedniego ci¡gu podziaªów
dziedziny oraz obliczenie granicy ci¡gu sum Riemanna (4pkt.). Sprawd¹ swoj¡ odpowied¹
obliczaj¡c t¡ caªk¦ w standardowy sposób (1pkt.).∫ 2

1

x7 dx

3.2. (5pkt.)

A. (2pkt.) Oblicz caªk¦∫ 3

1

(x− 2)
√
(x− 1)(3− x) dx =

B. (3pkt.) Oblicz caªk¦.∫ 1

−1

x2arctg|x| dx =

4.1. (5pkt.) Oblicz poni»sz¡ caªk¦ poprzez konstrukcj¦ odpowiedniego ci¡gu podziaªów
dziedziny oraz obliczenie granicy ci¡gu sum Riemanna (4pkt.). Sprawd¹ swoj¡ odpowied¹
obliczaj¡c t¡ caªk¦ w standardowy sposób (1pkt.).∫ 2

1

1

x2
dx [Wsk. pk = 2

k
n , Cn =

∑n−1
k=0(pk+1 − pk)f(pk)]

4.2. (5pkt.)
A. (2pkt.) Oblicz caªk¦. [Wsk. cos(π2 − α) = . . . ]∫ 2

−2

cos

(
π

2
− arctg(x)

)
dx =



B. (3pkt.) Udowodnij poni»sze równanie.∫ 1

0

earctgx−
π
4 x

x2 + 1
dx =

π

4

∫ 1

0

earctgx−
π
4 xdx

[Wsk.
∫ b
a
f(x)dx =

∫ b
a
g(x)dx ⇐⇒

∫ b
a
f(x)− g(x)dx = 0.]

5.1. (5pkt.) Oblicz poni»sz¡ caªk¦ poprzez konstrukcj¦ odpowiedniego ci¡gu podziaªów
dziedziny oraz obliczenie granicy ci¡gu sum Riemanna (4pkt.). Sprawd¹ swoj¡ odpowied¹
obliczaj¡c t¡ caªk¦ w standardowy sposób (1pkt.).∫ 2

1

√
x dx [Wsk. pk = 2

k
n , Cn =

∑n−1
k=0(pk+1 − pk)f(pk)]

5.2. (5pkt.)

A. (2pkt.) Oblicz caªk¦.

∫ 1

0

cos(πx) + 1

x2 − x+ 1
dx =

B. (3pkt.) Oblicz caªk¦.∫ 1

−1

(3x
7
3 + 2x

4
3 − x 1

3 )(x2 + x− 1)
1
3 dx =

6.1. (5pkt.) Oblicz poni»sz¡ caªk¦ poprzez konstrukcj¦ odpowiedniego ci¡gu podziaªów
dziedziny oraz obliczenie granicy ci¡gu sum Riemanna (4pkt.). Sprawd¹ swoj¡ odpowied¹
obliczaj¡c t¡ caªk¦ w standardowy sposób (1pkt.).

∫ 2

1

3
√
x dx [Wsk. pk = 2

k
n , Cn =

∑n−1
k=0(pk+1 − pk)f(pk)]

6.2. (5pkt.)
A. (3pkt.) Oblicz poni»sz¡ caªk¦ dla wybranej przez siebie warto±ci parametru p ≥ 0.∫ p

−π
2

cosx

x2 − πx+ 3
dx =

B. (2pkt.) Oblicz caªk¦.

∫ 1

−1

x3
8
√
x8 + 1 + x8

3
√
x3 + 1 dx =

7.1. (5pkt.) Oblicz poni»sz¡ caªk¦ poprzez konstrukcj¦ odpowiedniego ci¡gu podziaªów
dziedziny oraz obliczenie granicy ci¡gu sum Riemanna (4pkt.). Sprawd¹ swoj¡ odpowied¹
obliczaj¡c t¡ caªk¦ w standardowy sposób (1pkt.).

∫ 3

0

x3 dx [Wsk. Sn =
∑n
k=1

b−a
n f(a+ k b−an ) oraz 13 + 23 + · · ·+ n3 = (1 + 2 + · · ·+ n)2]

7.2. (5pkt.)
A. (3pkt.) Oblicz caªk¦ dla wybranego przez siebie parametru p ≥ 0∫ e

1

lnx

xp
dx =

B. (2pkt.) Oblicz caªk¦.

∫ 2

0

sin(x3 − 3x2 + 3x− 1) +
x3 + x2 + x+ 2

x4 + 3x2 + 2
dx =


