Kolokwium 7 A2/Z.Rzeszotnik

1.1 (5pkt.) Zbadaj zbieznosé¢ szeregu
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1.2.(5pkt.) Czy jesli dwa szeregi o wyrazach nieujemnych Z a, oraz Z b,, sa zbiezne, to

n=1 n=1
oo
szereg Z a, by, tez musi by¢ zbiezny? Odpowiedz uzasadnij przyktadem lub dowodem.
n=1

2.1 (5pkt.) W kazdym z zadan 1.1-1.5 zbadaj zbieznos¢ obu szeregéw i udziel poprawnych
odpowiedzi (napisz TAK lub NIE). Za kazde zadanie, w ktorym podasz bezblednie obie
odpowiedzi otrzymasz 1 punkt. Za zadania, w ktérych podasz niepelna lub nie w pelni
poprawng odpowiedz, nie otrzymasz punktow.

> 3 2 o 3 2
n’+n“+n+1 n°+n“+n+1
1.1 —_—— —_—— Ocena .....
nz::l (n?+2)(n?+3) 2:21 (n?2+2)(n3+3)
Czy powyzszy szereg jest zbiezny? .......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny? ..........
(oo} oo
(2n)!!
1.2 . Z o Ocena .....
n=1 n=1
Czy powyzszy szereg jest zbiezny? .......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny? ..........
o0 2 7l2 o0 1 n2
1.3 1—— 1—— Ocena .....
> (1-2) > (-5) :
n=1 n=1
Czy powyzszy szereg jest zbiezny? .......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny? ..........
1 a
14 i 1) i L)~ Ocena
. — — na .....
n n?2
n=1 n=1
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Czy powyzszy szereg jest zbiezny? .......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny? ..........

2.2.(5pkt.) Zbadaj czy istnieje rozbiezny szereg > ° | a, taki, ze szereg
oo
Z(a3n72 +azn—1 + az,)
n=1

jest zbiezny. Podaj przyklad takiego szeregu Y °° | a,, wraz z uzasadnieniem, lub udowodnij,

ze taki szereg nie istnieje.
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3.1. (5pkt.) W kazdym z zadan 1.1-1.5 zbadaj zbieznos¢ obu szeregow i udziel poprawnych
odpowiedzi (napisz TAK lub NIE). Za kazde zadanie, w ktorym podasz bezblednie obie
odpowiedzi otrzymasz 1 punkt. Za zadania, w ktérych podasz niepelng lub nie w pelni
poprawng odpowiedz, nie otrzymasz punktow.
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Czy powyzszy szereg jest zbiezny?
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Czy powyzszy szereg jest zbiezny?
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Czy powyzszy szereg jest zbiezny?

.......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny?
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.......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny?
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.......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny?
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.......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny?

3.2. (5pkt.) Znajdz liczbe C € R, taka ze

Odpowiedz dobrze uzasadnij.
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4.1. (5pkt.) W kazdym z zadan 1.1-1.5 zbadaj zbieznos¢ obu szeregéw i udziel poprawnych
odpowiedzi (napisz TAK lub NIE). Za kazde zadanie, w ktorym podasz bezblednie obie
odpowiedzi otrzymasz 1 punkt. Za zadania, w ktérych podasz niepelna lub nie w pelni
poprawng odpowiedz, nie otrzymasz punktow.

VnZ+1
1.1 Z ny/n? 41

\/WWH
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.......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny?
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Czy powyzszy szereg jest zbiezny? .......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny? ..........
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Czy powyzszy szereg jest zbiezny? .......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny? ..........

4.2. (5pkt.) Wiedzac, ze ciag (b,) dazy do b oblicz sume szeregu Y (byy1 — by).
Wsk. Oblicz sume czesciowa szeregu Y- (bp41 — by).

5.1. (5pkt.) W kazdym z zadan 1.1-1.5 zbadaj zbieznosé¢ obu szeregéw i udziel poprawnych
odpowiedzi (napisz TAK lub NIE). Za kazde zadanie, w ktorym podasz bezblednie obie

odpowiedzi otrzymasz 1 punkt.

poprawng odpowiedz, nie otrzymasz punktow.
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Czy powyzszy szereg jest zbiezny? .......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny?
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Za zadania, w ktorych podasz niepeilng lub nie w pelni

Czy powyzszy szereg jest zbiezny? .......... Czy powyzszy szereg jest zbiezny? ..........

5.2. (5pkt.) Wiedzac, ze ciag (b,) dazy do b oblicz sume szeregu >~ (bpt1 — by).
Wsk. Oblicz sume czesciowa szeregu y o (bpy1 — by).

6.1. (5pkt.) Czy istnieje ciag (a,) taki, ze (podaj przyklad, lub uzasadnij, ze nie istnieje)?

1.1 Szereg Y- a,, jest zbiezny oraz szereg Y. - jest zbiezny.



1.2 Szereg > a,, jest zbiezny, a szereg > a2 jest rozbiezny.
1.3 Szereg > a,, jest rozbiezny, a szereg > a2 jest zbiezny.

1.4 Oba szeregi > a, oraz Y a2 sa zbiezne.

a
1.5 Szereg > a, jest zbiezny oraz lim — = 1.
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6.2. (5pkt.) Zbadaj zbieznos¢ nastepujacych szeregéw (tzn. napisz czy sa zbiezne i wyjasnij
dlaczego):
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7.1. (5pkt.) Podaj (wraz z uzasadnieniem) przyktad ciagu (a,) taki, ze

1
1.1 Szereg E —— Jest zbiezny.
n n

1 1
1.2 Szereg E —— Jest zblezny, a szereg E 1 jest rozbiezny.
n-n n n—

1.3 Szereg Z e jest zbiezny, a szereg Z eon jest rozbiezny.
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1.5 Szereg Y a, jest zbiezny, a szereg Y a,24, jest rozbiezny.

7.2. (5pkt.) Zbadaj zbieznos¢ nastepujacych szeregéw (tzn. napisz czy sa zbiezne i wyjasnij
dlaczego):
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8.1. (5pkt.) Podaj (wraz z uzasadnieniem) przyktad ciagu (a,) taki, ze

1.1 Szereg Zna“ jest zbiezny, a szereg Z nlen! jest rozbiezny.

1.2 Szereg Z 9n jest zbiesny, a szereg Z a\/—i jest rozbiezny.
n n

4
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1.3 Szereg E — jest zbiezny, a szereg E — jest rozbiezny.
an a2

1.4 Szereg > (an+1 — an) jest zbiezny, a szereg > a,, jest rozbiezny.

1.5 ian = %
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8.2. (5pkt.) Zbadaj zbieznos¢ nastepujacych szeregéw (tzn. napisz czy sa zbiezne i wyjasnij
dlaczego):
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