Kolokwium 8 A2/Z.Rzeszotnik

1.1. (5pkt.) W kazdym z przykladow zbadaj czy szereg jest ZB - zbiezny bezwzglednie ,
ZW - zbiezny warunkowo, czy tez R - rozbiezny i udziel poprawnej odpowiedzi (napisz ZB
lubZW lub R). Za kazda dobra odpowiedZ otrzymasz 1 punkt.
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Wskazowka. Sprobuj przedstawicé ﬁ jako roznice dwoch utamkéow.

2.1. (5pkt.) W kazdym z przyktadow zbadaj czy szereg jest ZB - zbiezny bezwzglednie,
ZW - zbiezny warunkowo, czy tez R - rozbiezny i udziel poprawnej odpowiedzi (napisz ZB
lub ZW lub R). Za kazda dobra odpowiedz otrzymasz 1 punkt.
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2.2. (5pkt.) Udowodnij, ze jesli szereg > a,, jest zbiezny warunkowo, a szereg > b,, jest
zbiezny bezwzglednie, to szereg > (a, + by,) jest zbiezny warunkowo.

Wskazowka: Udowodnij, ze jesli szereg o wyrazach nieujemnych > ¢, jest rozbiezny, to
> ¢n = 00. (Za pokazanie wskazowki otrzymasz 2pkt.)

3.1. (5pkt.)W kazdym z przykladow zbadaj czy szereg jest ZB - zbiezny bezwzglednie,
ZW - zbiezny warunkowo, czy tez R - rozbiezny i udziel poprawnej odpowiedzi (napisz ZB
lub ZW lub R). Za kazda dobra odpowiedz otrzymasz 1 punkt.
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3.2. (5pkt.) Podaj przyklad ciagu a,, o wyrazach dodatnich takiego, ze lim,,_,~ a, = 0,
ale szereg > -2 (—1)"a, jest rozbiezny oraz uzasadnij poprawnos¢ podanego przez Ciebie
przyktadu.

4.1. (5pkt.) W kazdym z przykladow zbadaj czy szereg jest ZB - zbiezny bezwzglednie,
ZW - zbiezny warunkowo, czy tez R - rozbiezny i udziel poprawnej odpowiedzi (napisz ZB
lub ZW lub R). Za kazda dobra odpowiedz otrzymasz 1 punkt.
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4.2. (5pkt.) Czy jesli szereg > a, jest zbiezny, a szereg > b, jest zbiezny bezwzglednie,
to szereg > anb, tez musi by¢ zbiezny bezwzglednie? Odpowied7 uzasadnij przyktadem lub
dowodem.

5.1. (5pkt.) W kazdym z przykladow zbadaj czy szereg jest ZB - zbiezny bezwzglednie,
ZW - zbiezny warunkowo, czy tez R - rozbiezny i udziel poprawnej odpowiedzi (napisz ZB
lub ZW lub R). Za kazda dobra odpowiedz otrzymasz 1 punkt.
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a. (2pkt.) Uzasadnij, dlaczego szereg > a,, jest zbiezny.

b. (2pkt.) Zbadaj zbieznosé szeregu > an (1 + ay).

c. (1pkt.) Podaj przyktad c1a¢gu (cn) 1 ciagu (d,,) takich, ze szereg > ¢, jest zbiezny, szereg
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6.1. (5pkt.) W kazdym z przykladow zbadaj czy szereg jest ZB - zbiezny bezwzglednie,
ZW - zbiezny warunkowo, czy tez R - rozbiezny i udziel poprawnej odpowiedzi (napisz ZB
lub ZW lub R). Za kazda dobra odpowiedz otrzymasz 1 punkt.
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6.2. (5pkt.) (W kazdym z ponizszych zadan udziel odpowiedzi TAK lub NIE i uzasadnij
swa odpowiedz.) Czy mozemy ocenié¢ zbiezno$¢ szeregu Y . a,, jezeli wiemy, ze
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7.1. (5pkt.) W kazdym z przykltadow zbadaj czy szereg jest ZB - zbiezny bezwzglednie,
ZW - zbiezny warunkowo, czy tez R - rozbiezny i udziel poprawnej odpowiedzi (napisz ZB
lub ZW lub R). Za kazda dobra odpowiedz otrzymasz 1 punkt.
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7.2. (5pkt.) Niech (b,) bedzie nierosnacym ciagiem, ktéry dazy do zera. Udowodnij, ze
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jest zbiezny bezwzglednie.

8. (10pkt.) W kazdym z ponizszych zadan zbadaj czy dany szereg jest zbiezny bezwzglednie
(ZB), zbiezny warunkowo (ZW), czy tez rozbiezny (R) i uzasadnij swoja odpowiedz.
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