Lista 1-1. Indukcja matematyczna.

1. Dowies¢, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi réwnosé

| 14404164, +p2= "2t DCn+1)
- - .

2. Dowies¢, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi réwnosé
P4+22 434+ 40 =(14+2+3+...+n)

3. Dowiesé, ze 6™ — 1 dzieli sie przez 5, dla kazdej liczby naturalnej n.

4. Niech a; =1 oraz a,41 = 2a,, + 1 dla n naturalnych. ZnajdZ wzoér na a, i udowodnij
go indukcyjnie.

5. Dowieéé, ze dla kazdej liczby naturalnej n oraz dowolnej liczby a > —1 zachodzi
nieré6wnoscé
(I14+a)" > 1+ na.

6. Dowiesé, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé 10n < 2™ + 25 .

7. Dowies¢, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé
2n —1

1 -3

1+2-3+4+3-3244-334+5-3*+...+n-3""1 >

8. Dowiesé, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi
9 (3n)! - M 2. (3" -l

W miejsce kropek wstawi¢ jeden ze znakéw: >, <, =, >, <.

9. O zdaniu T'(n) udowodniono, ze prawdziwe jest T'(1), oraz ze dla dowolnego n > 6
zachodzi implikacja T'(n) = T'(n + 2). Czy mozna stad wnioskowad, ze
a) prawdziwe jest 7(10),
b) prawdziwe jest T'(11),
¢) prawdziwa jest implikacja T'(7) = T'(13
d) prawdziwa jest implikacja T'(3) = T'(1)
e) prawdziwa jest implikacja T'(1) = T(3).

);

10. O zdaniu T'(n) udowodniono, ze prawdziwe sa T'(1) i T/(100), oraz ze dla dowolnego
n > 10 zachodzi implikacja T'(n) = T'(n — 1). Czy mozna stad wnioskowacé, ze

a) prawdziwe jest T'(9),

b) prawdziwe jest T'(8),

c¢) prawdziwa jest implikacja T'(50) = T'(30),

d) prawdziwa jest implikacja 7(300) = 7°(200),

e) prawdziwa jest implikacja T'(30) = T'(50),

f) prawdziwa jest implikacja 7'(200) = T'(300).



