Lista 2-1. Liczby rzeczywiste, liczby wymierne i niewymierne.

21. Dowiesé, ze liczba \/g jest niewymierna.

22. Dowiesé, ze liczba v/v/7 — /5 jest niewymierna.
23. Zbadaj wymiernosé liczby (v/2 — 1)% — 5/2.

24, OSZUSTWO

ZADANIE: Dowiesé, ze liczba v/3 — v/8 — v/2 jest niewymierna.

Rozwigzanie I:

Liczba —v/2 jest niewymierna. Takze liczba /3 — /8 jest niewymierna, bo gdyby byta
wymierna, to jej kwadrat 3 —+/8 tez bylby liczba wymierna, a nie jest. Zatem liczba

V'3 — /8 — V/2 jest niewymierna jako suma liczb niewymiernych.
Rozwigzanie II:

Przeprowadzimy dowo6d nie wprost. Zalézmy, ze liczba /3 — v/8 — /2 jest wymierna i
oznaczmy ja przez w. Wtedy

w=1/3—-v8—2

w+\/§:\/3—\/§

w? +2V2w+2=3-2V2
2V2(w+1) + (w—1)(w+1) =0
Dzielac ostatnia réownosé przez w + 1 otrzymujemy
2V2+w—-1=0,

co stanowi sprzeczno§¢ z zatozeniem wymiernodci liczby w, gdyz lewa strona réwnosci jest
liczba niewymierna i nie moze by¢ réwna 0.
Czy powyzsze rozwiazania sg poprawne?

25. Dowiesé, ze liczba /2 + V3 jest niewymierna.
26. Dowiesé, ze liczba V2 + \3/§jest niewymierna.
27. Udowodnij, ze jesli a + 2b oraz 3a + b sa wymierne, to a i b tez s3 wymierne.

28. Sprawdz czy jesli ab® oraz a®b sa niezerowe i wymierne, to a i b tez musza by¢
wymierne.

29. Niech w bedzie dowolng liczba wymierng. Udowodnij, ze jesli a® 4+ wa oraz a® sa
wymierne, to a tez jest wymierna.

30. O liczbach wymiernych z i y wiadomo, ze x + y oraz z - y sa catkowite. Udowodnij,
ze x 1y tez musza by¢ catkowite. A co jesli nie zalozymy, ze = i y sa wymierne?



