
Lista 6-3. Funkcje. Granica i ci¡gªo±¢.

121. Znajd¹ warto±ci parametrów a, b takie, »e funkcja f okre±lona wzorem

f(x) =

 ax+ b dla x < 1
x2 dla 1 ≤ x < 2

ax− b dla 2 ≤ x
jest ci¡gªa. Naszkicuj wykres funkcji f dla ka»dej pary parametrów (a, b), dla których funkcja
f jest ci¡gªa.

122. Wyznacz dziedzin¦ funkcji

a) f(x) = ln(x− 1) + ln(x),

b) g(x) = ln
(
(x− 1) · x

)
.

c) Zastanów si¦, czy f(x) = g(x).

123. Podaj wzór i znajd¹ dziedzin¦ funkcji f ◦ g oraz g ◦ f , dla
a) f(x) = ln(x), g(x) =

√
x,

b) f(x) = −ex, g(x) =
√
x+ 1.

124. Znajd¹ wzór funkcji g odwrotnej do funkcji

a) f(x) = x5 + 3,

b) f(x) = 2ex + 1.

125. Naszkicuj k¡t α = arctg(2).

126. Wska», które z poni»szych funkcji s¡ parzyste, a które s¡ nieparzyste:

x2, x3, x+ 1,
1

x
,

3
√
x6 + 1,

3
√
x5 + 1, 2x, ln|x|, x2 − x

x− 1
.

127. Wska», które z poni»szych funkcji s¡ ci¡gªe, a które s¡ nieci¡gªe:

[x2 − x], [x]2 − [x], x2 − x, x2 − x.

128. Znajd¹ parametr α taki, »e granica

lim
x→∞

(
√
x2 + xα − x)

jest dodatnia i sko«czona. Podaj t¡ granic¦.

129. Zaªó»my, »e dla funkcji f z dziedzin¡ Df i zbiorem warto±ci Wf istnieje funkcja
odwrotna

g :Wf → Df .

Uzasadnij, »e je±li funkcja f jest rosn¡ca, to g te» jest rosn¡ca.
Wsk. Spróbuj odwróci¢ implikacj¦ x1 < x2 ⇒ f(x1) < f(x2).

130. Do podanych f , x0 i ε dobra¢ takie δ, aby

∀
x∈(x0−δ,x0+δ)

|f(x)− f(x0)| < ε

a) f(x) = 2x, x0 = 5, ε = 1/10;

b*) f(x) = 1/x, x0 = 4, ε = 1/100.


