Lista 9-1. Tw. Rolle’a i tw. Lagrange’a, regula de ’Hospitala.

171. Udowodnij, ze dla wszystkich rzeczywistych z,y zachodzi nier6wnos¢
larctg(z) — arctg(y)| < |z -y -
172. Udowodnij, ze dla z,y € (—57 5)
ltg(x) — tg(y)| =[x —yl .

173. Sposrod rézniczkowalnych funkeji fi, fo, f3 wskazaé te, ktérych pochodna musi
przyja¢ wartos¢ zero w pewnym punkcie, wiedzac ze

f1(0) =2, f1(1) = -4, f1(3) =8

f2(0) =2, f2(1) = —4, f2/(3) =9

f3(0) =2, f3(1) = —4, f3(3) > f3(3).

174. Sposrod rozniczkowalnych funkeji f1, fo, f3, fi1 wskazacé te, ktorych pochodna nie
moze by¢ funkcja stata, wiedzac Ze

[1(0) =2, /1(1) =4, /(3) =

(0) =2, f2(1) =4, f5(3) =
f3(0) =2, f3(1) =4, f5(3 )<f3()
() 27f4():47f41()>f4()

W ponizszych zadaniach udziel odpowiedzi TAK lub NIE oraz podaj krétkie uzasadnienie,
np. wzoér lub szkic funkeji jesli odpowiedz jest NIE, albo argument jesli odpowiedz jest TAK.

175. Czy istnieje funkcja rézniczkowalna f : R — R taka, ze f(—1) = f(1) =1, f(0) =
oraz

a) f/(0) =07
b) f'(0) = 2023 ?
c) f'(0) = f'(1) ?

)V eR fla)# £
Ve eR [f(a)#£17

176. Czy jesli funkcja rozniczkowalna f : R — R spelia f(—1) = 1, f(0) = 0 oraz
f(2) =4, to z tego wynika, zZe

a)dceR fl(e)=17

b)dceR f(c)=27

c) f/(0)=07?

Oblicz granice:

177, lim &= lim —2 fim & —¢
z—0 T z—=1x —1 z—0 sinx
e’ _ In(1
178. lim € ¢ lim n(lnz) lim ze™”.
x—0 x r—e I — € T—00
r—1- Inx — 1 1 1
179, lim &= =% G e TS gy S =
z—0 €T r—1 (x — 1)2 z—=0 1 sin
. T Loat—4 . . ©
180. ll;n;ox (arctg(m) - 5), il_}mQ — wll)lgl+ (sin(z))”.



