Powtorzenie.

Cwiczenia : 19 -29 kwietnia (25.04.2011 - Lany Poniedzialek, 02.05.2011 - Wielka Majéwka: nie ma
kolokwium)

Ponizsze zadania powinny byé rozwigzane na tablicy przez studentéw w celu
uzyskania punktow za aktywnosé

1. Udowodnij, ze n® < 3™ dla n € N.
2. Udowodnij, ze n™ < 2" dla liczb naturalnych n > m?, gdzie m > 4.
3. Oblicz .
>k
k=1
Wskazowka: S 1 k3 = S0 (k +1)3,
4. Zbadaj wymiernoéé liczby /2 + V/4.
5. Zbadaj czy (log,3)? jest liczba naturalna.
6. Ktora liczba jest wieksza 7' czy 219 - 5197

7. Rozwiaz rownanie w liczbach naturalnych n > 4, k > 2
n k
(1) =)

8. Uzywajac metody szacowania udowodnij, ze dla n € N

3 3
1<\/n +n+1—+vn +1<\/§

V37T vn+l—yn -

9. Podaj kolejny wyraz ciggu i wzor na wyraz ogolny
4,11,30, 67,128, 7
.o . . . G,2 . . . .
10. Udowodnij, ze ciag zadany wzorem rekurencyjnym a; = 1, a1 = 7+ + 1 jest zbiezny i
znajdz jego granice.

11. Oblicz granice ciagu

—
33
SN—

12. Niech
G(1)=1, G(2)=6, G3)=5, oraz G(n+3)=3-G(n+1)+2-G(n) dla n=1,2,3,...
Udowodnij, ze wéwczas dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi réwnosé

Gn)=2"4+n-(-1)".

13. O zdaniu T'(n) udowodniono, ze prawdziwe sa T(1) i T(6), oraz ze dla dowolnego n > 1
zachodzi implikacja T'(n) = T'(n + 3). Czy mozna stad wnioskowad, ze

a) falszywe jest T'(3),

b) falszywe jest T'(11),

c) prawdziwe jest T(9),

d) dla dowolnej liczby catkowitej dodatniej n prawdziwe jest T'(n?).



14. Oblicz granice

15. Znajdz kresy zbioru {ln—” 'n e N} i sprawdz czy naleza do zbioru.

n

16. Zbadaj zbieznosé¢ szeregow
1 1
— oraz o —
i >

17. Zbadaj zbieznosé¢ szeregow
. 1 1
Zsm <n?> oraz Ztg <n2>

18. Zbadaj zbieznosé¢ szeregu

19. Zbadaj zbieznos¢ szeregu
Syt
n3 + 2

20. Zbadaj zbiezno$¢ i znajdz sume szeregu w zaleznosci od parametru a
o0
E na" .
n=1

21. Rozstrzygnij zbieznos¢ szeregu
Z n4 + n2 +1
n=1

w zaleznosci od parametru p > 0. Oblicz sume tego szeregu dla jednej sposrod tych wartosci
parametru p, dla ktorych szereg jest zbiezny.



