Funkcje cd.
Cwiczenia tydzien 10: zad. 297-333 Kolokwium 10.05.10 zad 1-333

Do podanych f, zg i € dobra¢ takie 9, aby
|f(z) = fzo)l <&

\
2€(z0—5,20+9)
297. f(z) =2z, 20 =5,e=1/10 298, f(x) =1/x, 290 =4, =1/100
299. f(z)=2% 20=1,e =1/50 300. f(z) =23, 29 =0, e = 1/1000
301. f(z) = /7,20 =30,e=1/10 302. f(x) = 2% 29 =10, =10"1°

Wskazaé taka liczbe M, ze dla dowolnej liczby rzeczywistej  zachodzi nieréwnosé

[f(@)l < M.
303. f(z) = M 304. f(z) = M 305. f(z) = eSine
) o bat a2 ’ C 20t 4+ 1322+ 7 ' B
xlOOO

308. Dowies¢, ze réGwnanie
2000000 4 9 — (1,000001)"

ma co najmniej jedno rozwiazanie rzeczywiste. Wskazac¢ konkretny (byé moze niepotrzebnie
duzy) przedzial, w ktorym znajduje sie rozwiazanie.

309. Dowiesé, ze réwnanie
22 = 2572 - cosx

ma co najmniej 10 rozwiazan rzeczywistych.

310. Dowies¢, ze réwnanie
re® =1

ma przynajmniej jedno rozwiazanie rzeczywiste. Czy potrafisz je oszacowac?

Wyznaczyé¢ asymptoty funkcji f okreslonej wzorem
3
1
311. f(a) = Va2 +z+1+ g 312. f(z) = Vo + 22 313. f(z) = #z% + |z
314. f(z) = log,(2* + 8%)
Do podanych f, zo i € dobraé takie k € N (dowolne, nie musi by¢ najmniejsze), aby przy

§ = 107% speliony byt warunek
[f(z) = f(zo)| <&

v
z€(xo—9,x0+0)
315. f(x) =20, 20 =2, =1/10 316. f(z) =2'% 20 =5,e=10"1
317. f(x) = 2% 2y =10, ¢ = 10'%° (tak, do plus setnej)
318. f(z) = 210, 29 = 1111, ¢ = 107
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Twierdzenie o trzech funkcjach: Jezeli funkcje f, g, h sa okre§lone w otoczeniu
punktu zy € [—00, +00] (moga nie by¢ okreslone w samym ), a przy tym
f(z) < g(x) < h(z)
dla x bliskich xg, to z istnienia i rownosci granic funkcji f oraz h w punkcie g wynika
lim ¢g(z) = lim f(z)= lim h(x).
T—xT0 Tr—x0 Tr—X0

To samo stosuje sie do granic jednostronnych.

Obliczy¢ granice
_ sin (21000)
319. lim

r—+00 \/5

Korzystajac ze zbieznosci

. 1 o
320. EILI%JIE 1000 (uwaga: czes¢ utamkowa)

obliczyé

) w

321. lim <1+
-

xr——+00
o1 1 VT 1 T
323. lim ——— 324. lim [(1+ — 325. lim (1+—
r—+00 (;Ij + 1)"‘ r— 400 x T—+00 \/5

l)m

z-f(x)
326. lim (1 + ) , gdzie lirf flx)=2
€T x— 400

xT— 00
1 (z+1)" 1 (z4+1)=+1
327. lim <1 + ) 328. lim <1 + >
T—+00 x® z—+00 z®

Dla podanej funkcji f wyprowadzi¢ oszacowanie postaci

[f(x) = fxo)| <C-0
prawdziwe dla dowolnego § > 0 oraz dowolnych x, xo € Dy spelniajacych warunek
|z —x0] < 6. W czterech zadaniach C jest liczba rzeczywistg dodatnia, w jednym wyrazeniem
zaleznym od xg.

329. f(z) =z, Dy = [1,+00)

330. f(z) =va2?2+1,D;=R

1

331. f(l') = m,

Df =R

332. f(z) =2 Dy =R, (tutaj 0 < § < 1)

333. f(z) = 23, D; = [-10,5]
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