
Liczby zespolone

�wiczenia tydzie« 11: zad. 343-365 Kolokwium 11: zad 1-365

343. Sprawdzi¢, »e

√
a+ bi = ±

√√a2 + b2 + a

2
+ isgn(b)

√√
a2 + b2 − a

2

 ,

je±li b 6= 0.
Rozwi¡za¢ równania i ukªady równa«.

344. z = z2 345. z = z−1
346. 1 + i = z2 347. 3 + 4i = z2

348. −3 + 4i = z2 349. z2 + z = i 350. z2 + iz = 1 351. z = z + 1

352. z2z = 8i 353. z4 + 10z2 + 61 = 0

354.

{
z21 = z2
z22 = z1

355.

{
z21 + z22 = 1
z1 + z2 = −1

356.

{
z1 + iz2 = 1
z2 + iz1 = 2

357.

{
z1 + z2 = 1
z1 + z2 = i

358. z5 = 1 (Wsk. z4 + z3 + z2 + z + 1 = (z2 + az ± 1)(z2 + bz ± 1) )

Rozwi¡za¢ równania i nierówno±ci. Zaznaczy¢ zbiór rozwi¡za« na pªaszczy¹nie zespolonej.

359. Rez + Rez2 ≥ 0 360. 3|z| ≤ |z2|+ 1 361. |z| = |z + 1|

362. |z + i| ≤ |z − i| 363. Im
z

z2 + 1
= 0 364. Re

z + 1

z
= 0

365. W trójk¡cie prostok¡tnym PQD k¡t przy wierzchoªku P jest prosty, a przy tym
PQ = 1 i PD = 4. Ponadto punkt C jest ±rodkiem odcinka PD, punkt A jest ±rodkiem
odcinka PC, punkt B jest ±rodkiem odcinka AC. Punkt E le»y na prostej PD, przy czym

∠PQA+ ∠PQB + ∠PQC = ∠PQD + ∠PQE .

Obliczy¢ PE.
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