
Liczby zespolone

�wiczenia tydzie« 12 i Kolokwium 12

416. Sprawdzi¢, »e

√
a+ bi = ±

√√a2 + b2 + a

2
+ isgn(b)

√√
a2 + b2 − a

2

 ,

je±li b 6= 0.
Rozwi¡za¢ równania i ukªady równa«.

417. z = z2 418. z = z−1
419. 1 + i = z2 420. 3 + 4i = z2

421. −3 + 4i = z2 422. z2 + z = i 423. z2 + iz = 1 424. z = z + 1

425. z2z = 8i 426. z4 + 10z2 + 61 = 0

427.

{
z21 = z2
z22 = z1

428.

{
z21 + z22 = 1
z1 + z2 = −1

429.

{
z1 + iz2 = 1
z2 + iz1 = 2

430.

{
z1 + z2 = 1
z1 + z2 = i

431. z3 = 1 432. z3 = −1 433. z3 = i

434. z4 = 1 435. z4 = −1 436. z4 = i

437. z5 = 1 (Wsk. z4 + z3 + z2 + z + 1 = (z2 + az ± 1)(z2 + bz ± 1) )

Rozwi¡za¢ równania i nierówno±ci. Zaznaczy¢ zbiór rozwi¡za« na pªaszczy¹nie zespolonej.

438. Rez + Rez2 ≥ 0 439. 3|z| ≤ |z2|+ 1 440. |z| = |z + 1|

441. |z + i| ≤ |z − i| 442. Im
z

z2 + 1
= 0 443. Re

z + 1

z
= 0

444. W trójk¡cie prostok¡tnym PQD k¡t przy wierzchoªku P jest prosty, a przy tym
PQ = 1 i PD = 4. Ponadto punkt C jest ±rodkiem odcinka PD, punkt A jest ±rodkiem
odcinka PC, punkt B jest ±rodkiem odcinka AC. Punkt E le»y na prostej PD, przy czym

∠PQA+ ∠PQB + ∠PQC = ∠PQD + ∠PQE .

Obliczy¢ PE.

1


