
Funkcje. Granica i ci¡gªo±¢.

�wiczenia tydzie« 6 i Kolokwium nr 6

Uwaga: Zapis sgn(x) oznacza znak liczby x :

sgn(x) = 1 dla x > 0
sgn(x) = 0 dla x = 0
sgn(x) = −1 dla x < 0

Uwaga: Zapis {x} oznacza cz¦±¢ uªamkow¡ liczby x.
{x} = x− [x], gdzie [x] oznacza cz¦±¢ caªkowit¡ liczby x.

Naszkicowa¢ wykres funkcji f danej wzorem

180. sgn(sinx) 181. sgn(x3 − x) 182. x3sgn(x) 183. {x} − ({x})2

184. f(x) =


0 dla x < 0
x dla 0 ≤ x < 1

−x2 + 4x− 2 dla 1 ≤ x < 3
4− x dla x ≥ 3

185. f(x) =

{
x dla x 6= 2

sgn(x) dla x = 2
186.

x4 − 1

x2 − 1
187.

1

{x}
188. f(x) = |x2 − 1| − |x2 − 4| 189. f(x) = |x2 − 8x+ 15| 190.

∣∣[x+ 1
2

]
− x
∣∣

191. f(x) = x2 + x+ 2− |x2 − x− 2| 192. f(x) = {cosx}
193. f(x) = [ 4πarctgx] 194. f(x) = [x]+x 195. f(x) = {x}+x 196. f(x) =

[∣∣x− 1
2

∣∣]
Obliczy¢ nast¦puj¡ce granice:

197. lim
x→7

(
1

x− 7
− 8

x2 − 6x− 7

)
198. lim

x→0
x sin 1

x 199. lim
x→0

e−1/x
2

200. lim
x→8

3
√
x− 2

x− 8
201. lim

x→3

x− 3

x+ 2
202. lim

x→5

x2 − 6x+ 5

x− 5

203. lim
x→1

(
1

1− x
− 3

1− x3

)
204. lim

x→1

x2008 − 1

x10 − 1
205. lim

x→1/2

8x3 − 1

6x2 − 5x+ 1

206. lim
x→−2

x3 + 3x2 + 2x

x2 − x− 6
207. lim

x→0

x−
√
x√

x
208. lim

x→1

(x− 1)
√
2− x

x2 − 1

209. lim
x→+∞

x−
√
x

x+
√
x

210. lim
x→+∞

x√
x2 + 1

211. lim
x→−∞

x√
x2 + 1

212. lim
x→0+

lnx

1 + lnx

213. lim
x→0+

21/x + 1

21/x − 1
214. lim

x→0−

21/x + 1

21/x − 1
215. lim

x→+∞

21/x − 1

21/x + 1

216. Dla których warto±ci parametrów a, b funkcja f okre±lona wzorem

f(x) =

 ax+ b dla x < 1
x2 dla 1 ≤ x < 2

ax− b dla 2 ≤ x

jest ci¡gªa? Naszkicowa¢ wykres funkcji f dla ka»dej pary parametrów (a, b), dla których

funkcja f jest ci¡gªa.

217. Dla których warto±ci parametrów a, b funkcja f okre±lona wzorem

f(x) =

 x dla x < 1
x2 + ax+ b dla 1 ≤ x < 2

x+ 3 dla 2 ≤ x

jest ci¡gªa? Naszkicowa¢ wykres funkcji f dla ka»dej pary parametrów (a, b), dla których

funkcja f jest ci¡gªa.
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