
Pochodna

�wiczenia tydzie« 8 i Kolokwium 8

Oblicz pochodn¡ nast¦puj¡cych funkcji
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Niech f i g b¦d¡ ró»niczkowalne. Oblicz pochodn¡ nast¦puj¡cych funkcji
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√
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DEFINICJA POCHODNEJ funkcji f w punkcie a:

f ′(a) = lim
h→0

f(a+ h)− f(a)
h

324. Niech f(x) =
3
√
x2. Korzystaj¡c z de�nicji pochodnej obliczy¢ f ′(8).

325. Niech f(x) = x5. Korzystaj¡c z de�nicji pochodnej wyprowadzi¢ wzór na f ′(x).

326. Korzystaj¡c z de�nicji pochodnej wyprowadzi¢ wzór na pochodn¡ funkcji

f(x) =
1√
x
.

327. Chcemy zaokr¡gli¢ moduªowi dzióbek. Niech n b¦dzie liczb¡ naturaln¡. Dobra¢
takie a, b, c zale»ne od n, aby funkcja
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fn(x) =

 |x| dla |x| ≥ 1/n

ax2 + bx+ c dla |x| < 1/n

byªa ró»niczkowalna. Obliczy¢ f ′n. Naszkicowa¢ wykres funkcji fn oraz wykres jej pochodnej.

328. Wyprowadzi¢ wzór na pochodn¡ funkcji

f(x) =
7 + sin4 x− sin2 x

7 + cos4 x− cos2 x
.

Doprowadzi¢ wzór na pochodn¡ do mo»liwie najprostszej postaci.

329. Poda¢ (z wyprowadzeniem i uzasadnieniem poprawno±ci) przykªad takiego wielomi-
anu W (x) stopnia trzeciego o wspóªczynnikach caªkowitych, »e funkcja f(x) = W ({x}) jest
ró»niczkowalna.
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