Funkcje cd.
Cwiczenia tydziesi 9: zad. 279-315 Kolokwium 9: zad 1-315

Do podanych f, zg i € dobraé takie §, aby
|f(z) = fzo)| <&

v
z€(x0—0d,x0+0)
279. f(z) =2z, 290 =5,e =1/10 280. f(z) =1/x, zo =4, e =1/100
281. f(z) =22, w9 =1, =1/50 282. f(z) = 2>, z9 =0, ¢ = 1/1000
283. f(z) = /7, 10 =30, ¢ = 1/10  284. f(z) = 2%, o = 10, £ = 1010

Wskazaé taka liczbe M, ze dla dowolnej liczby rzeczywistej x zachodzi nieréwno$é

|f(x)| < M.
285. f(x) = M 286. f(x) = M 287. f(x) = M7
’ ~ Bat+a?+2 ’ 22t 4 1322 47 ’ B
T 1000

290. Dowies¢, ze rOwnanie
21000000 19 — (1,000001)*

ma co najmniej jedno rozwiazanie rzeczywiste. Wskaza¢ konkretny (byé moze niepotrzebnie
duzy) przedzial, w ktorym znajduje sie rozwiazanie.

291. Dowies¢, ze rOwnanie
z? = 2572 - cosx

ma co najmniej 10 rozwigzan rzeczywistych.

292. Dowies¢, ze rOwnanie
ze® =1

ma przynajmniej jedno rozwigzanie rzeczywiste. Czy potrafisz je oszacowac?

Wyznaczy¢ asymptoty funkcji f okreslonej wzorem
3
1

293. f(z) =22 tao+1+ g 294. f(z) = V2% + 22 295. f(z) = m + |z
296. f(z) = log, (2" + 87)

Do podanych f, g i € dobra¢ takie k € N (dowolne, nie musi by¢ najmniejsze), aby przy
§ = 10~* speliony byl warunek
[f(@) = flzo)| <&

v
z€(xo—9,x0+0)
297. f(z) =2 290 =2, =1/10 298. f(x) =21 29 =5, =10"1°
299. f(z) = 21090 25 = 10, ¢ = 101 (tak, do plus setnej)
300. f(z) =10, 2y = 1111, =107°
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Twierdzenie o trzech funkcjach: Jezeli funkcje f, g, h sa okreslone w otoczeniu
punktu zy € [—00, +00] (moga nie by¢ okreslone w samym ), a przy tym
f(z) < g(x) < h(z)
dla x bliskich xg, to z istnienia i réwnosci granic funkcji f oraz h w punkcie xy wynika

To samo stosuje sie do granic jednostronnych.

Obliczy¢ granice

: 1000
301. lim sm(x )

r—+00 \/5

Korzystajac ze zbieznosci

302. li ! : cze$é utamk
» lim 2+ ¢ —500 (uwaga: czes¢ utamkowa)

obliczy¢
1 Vaz2+zx 1 V724541
303. lim <1 + ) 304. lim (1 + )
xr——+00 xX r——+00 x
2o+ 1\\V* 1\*
305. lim —— 306. lim |1+ — 307. lim (1+—
r—~+00 (a’; + 1)"‘ r—~+00 xT r—~+00 \/5
308. 1 14— dzie i =2
g (1e3) e s
1\ (@D” 1\ (@D
309. lim <1 + ) 310. lim (1 + >
T—+00 xr T—+00 xr

Dla podanej funkcji f zbadaj czy istnieje stala C' taka, ze spelniony jest warunek Lip-
schitza:
lf(z) = f(y)] < Clx —y| dla dowolnych z,y € Dy.
311. f(z) =z, Dy = [1,+00)
312. f(z) =va2?2+1,D;=R

1

314. f(z) =23 Dy =R

315. f(z) = 2®, Dy = [-10,5]
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