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41. Uporz¡dkuj rosn¡co nast¦puj¡ce liczby:(
100

7

)
,

(
100

27

)
,

(
100

47

)
,

(
100

57

)
,

(
100

77

)
,

(
100

97

)
.

42. Rozwi¡» równania korzystaj¡c ze wzorów skróconego mno»enia:

a) x4 + 4x3 + 6x2 + 4x+ 1 = 0,

b) x5 + x4 + x3 + x2 + x+ 1 = 0.

43. Oblicz sum¦
n∑

k=0

(
n

k

)
.

Wskazówka: (1 + 1)n.

44. K¡t α jest ostry i speªnia warunek tg(α) = 2. Oblicz sinus k¡ta α.
Wskazówka: Mo»esz rozrysowa¢ t¡ sytuacj¦ na trójk¡cie prostok¡tnym.

45. Rozwi¡» równanie dla x ∈ [0, 2π]

(2 cos(x) + 1)(cos(x)− 1) = 2 cos(2x).

Przypomnienie: cos(2x) = cos2(x)− sin2(x).

46. Upro±¢ wyra»enie

7 + sin4 x− sin2 x

7 + cos4 x− cos2 x
.

47. Upro±¢ wyra»enia korzystaj¡c ze wzorów skróconego mno»enia:

a) (x+ 2)2 − 2(x− 1)2

x− 2
,

b)
a4 − b4

(a2 + b2)(a− b)
− b3

a2 − ab+ b2
.

48. Zapisz wzór skróconego mno»enia dla an − bn korzystaj¡c z notacji sumacyjnej.

49. Rozwi¡» nierówno±¢
x2 − 2

x−
√
2
+

1

x− 1
<
√
2− 1.

Wskazówka: Najpierw upro±¢ pierwszy uªamek.

50. Sprawd¹, »e dla k <
n− 1

2
zachodzi nierówno±¢(

n

k

)
<

(
n

k + 1

)
.

G4* Czy liczba
32016 − 23024

dzieli si¦ przez 217? Uzasadnij sw¡ odpowied¹.


