
Lista 4-1

71. Zbadaj monotoniczno±¢ ci¡gu an = n− 5
2 oraz ci¡gu 1

an
.

72. Podaj wzór na wyraz ogólny ci¡gu rekurencyjnego (an) zadanego jako

a1 = 1, an+1 = 2an + 1.

Wskazówka: Wypisz pocz¡tkowe wyrazy tego ci¡gu. Zgadnij wzór na wyraz ogólny tego
ci¡gu. Sprawd¹, »e zgadni¦ty wzór speªnia powy»sze równania.

73. Uzasadnij, »e dla n ∈ N ∣∣∣∣ n

n2 + 1

∣∣∣∣ ≤ 1

2
.

74. Znajd¹ staª¡ C > 0 tak¡, »e dla n ∈ N∣∣∣∣ 1

n2 − 7

∣∣∣∣ ≤ C .
Wskazówka: Zauwa», »e je±li n ∈ N, to |n2 − 7| ≥ . . .

75. Zbadaj, który z poni»szych ci¡gów jest ograniczony

a) n−
√
n, b)

2n+ 3

n+ 1
, c)

2n− 3

n+ 1
, d) n · sin(nπ), e) n · cos(nπ).

76. Oblicz granic¦ ci¡gu

n5 + 4n3

3n4 + 5
.

77. Oblicz granic¦ ci¡gu

√
n4 + n3 +

√
n2 + 1

n3 + 1
.

78. Oblicz granic¦ ci¡gu

√
n4 + n3 ·

√
n2 + 1

n3 + 1
.

79. Oblicz granic¦ ci¡gu

√
n4 + n2 −

√
n2 + 1

n2 + 1
.

Wskazówka: a−b
c = a

c −
b
c .

80. Oblicz granic¦ ci¡gu

√
n4 + n3 −

√
n4 + 1

n+ 1
.

Wskazówka:
√
a−
√
b

c = a−b
c·(
√
a+
√
b)
.


