
Lista D-2

1. Niech f(x) =
arctg(x)

x
.

a) Oblicz pochodn¡ funkcji f .

b) Podaj wzór stycznej do wykresu funkcji f w punkcie (1, f(1)).

c) Oblicz granic¦ lim
x→∞

x
(
xf(x)− π

2

)
.

2. Niech f(x) = xe−x
2

.

a) Oblicz pochodn¡ funkcji f .

b) Znajd¹ najwi¦ksz¡ i najmniejsz¡ warto±¢ funkcji f dla x ∈ [0, 1].

3. Oblicz poni»sze caªki:

a)

∫
(x+ 1)2√

x
dx,

b)

∫
x√

x2 + 2
dx,

c)

∫
x√

2x− 1
dx.

4. Rozwa»my obszar le»¡cy mi¦dzy osi¡ OX oraz wykresem funkcji f(x) = ex + 2x dla
x ∈ [0, 1].

a) Oblicz pole tego obszaru.

b) Oblicz obj¦to±¢ bryªy obrotowej powstaªej w wyniku obrotu tego obszaru wokóª osi
OX.

5.

a) Wyznacz promie« zbie»no±ci szeregu pot¦gowego

∞∑
n=1

(
1 +

2

n

)−n2

x2n.

b) Rozwi¡» równanie

y′ = −x
y

oraz naszkicuj wykresy tych rozwi¡za« tego równania, dla których |y(0)| = 1.


