
Imi¦:

Nazwisko:

1. Czy prawd¡ jest, »e dla wszystkich a, b ∈ R (napisz TAK lub NIE)

a)
√
a2 + b2 = a+ b .............

b)
√
a2 + b2 = |a|+ |b| .............

c)
√
a2 + b2 = a gdy b = 0 .............

d)
√
a2 + b2 = |a| gdy b = 0 .............

e)
√
a2 + b2 ≥ a+ b .............

f)
√
a2 + b2 ≤ a+ b .............

g)
√
a2 + b2 ≥ |a|+ |b| .............

h)
√
a2 + b2 ≤ |a|+ |b| .............



2. Oblicz granice

a) lim
n→∞

√
3n3 + 1 + n

2n
√
n+ 1

=

b) lim
n→∞

n2 + n

n− 1
− n2

n+ 1
=

c) lim
x→2

x2 − x− 2

x2 − 3x+ 2
=

d) lim
x→π

1− cos(x)

sin2(x)
=



3. Wielomian W (x) = ax3 + bx2 − 1 dzieli si¦ przez (2x+1) (tzn. W (− 1
2 ) = 0) oraz speªnia

W (−1) = 2. Wyznacz ten wielomian (tzn. znajd¹ a oraz b) i rozwi¡» nierówno±¢ W (x) ≥ 0.



4. Rozwi¡» równanie dla x ∈ [0, 2π]

cos(2x)− 2 cos(x) = −3

2

Wsk. Skorzystaj ze wzoru na cos(2x) i sprowad¹ powy»sze równanie do równania kwadra-
towego.



5. Naczynie ma ksztaªt walca bez wieczka (np. szklanka) i obj¦to±¢ równ¡ π. Oblicz, jakie
powinny by¢ wymiary tego naczynia (tzn. promie« podstawy i wysoko±¢) tak, aby jego pole
powierzchni caªkowitej byªo minimalne.


