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1. W piericieniu Gaussa Z[i| rozlozyc element 3+ na iloczyn elementow nierozktadalnych. (Wsk.
ewentualny dzielnik ma norme dzielgca norme wyjsciowego elementu, a wiec tez mniejsza badz rowna;
wiec bedzie tylko kilkanascie najwyzej sprawdzen).

2. W pierscieniu Z[v/—2| znalezé nwd elementow 7-+5+/—2 oraz 13+3+/—2 korzystajac z algorytmu
Euklidesa ( na algebrze podobna rzecz byla robiona w pierscieniu Gaussa).

3. Pokaza¢, ze w pierscieniu Z[v/—5] elementy 2,3,1 + v/—5,1 — /=5 sa nierozkladalne.
4. Sprawdz, ze 2 jest p.p. modulo 29 a nastepnie rozwiaz 1 +z + 22 + ... + 2% = 0 (mod 29).

5. Niech a ma rzad 3 w Z;. Pokaza¢, ze 1 + a ma rzad rowny 7. Tutaj trzeba jeszcze znalezé
wartos¢ 7 najlepiej na przyktadach.

6. Pokaza¢, ze dla liczby pierwszej p kongruencja z* = —1 (mod p) ma rozwiazanie wtedy i tylko
wtedy gdy p =1 (mod 8).

7. Udowodnié¢ tw. Wilsona uzywajac pierwiastki pierwotne.



