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1. Stosuj¡c lemat Gaussa obliczy¢ (11
41
).

2. Czy kongruencja 5x2− 11x+25 ≡ 0 (mod 37) ma rozwi¡zanie? Nie b¦d¦ przyznawaª punktów

za sprawdzanie po kolei czy x = 0, 1, 2, ... speªnia kongruencj¦.

3. Metod¡ z wykªadu poda¢ ogólny wzór na warto±¢ symbolu Legendre'a (5
p
).

4. Rozszerzy¢ tabelk¦ z ko«ca wykªadu na dwie tabelki:

pierwsza dla p, q ≤ 31, p, q ≡ 1 (mod 4),
za± druga dla p, q ≤ 31, p, q ≡ 3 (mod 4).
Pomedytowa¢ nad tymi tabelkami i mo»e co± sie uda zauwa»y¢. Nie trzeba wszystkich oblicze«

pokazywa¢ na kartce, tylko kilka reprezentatywnych.

5. Wykorzystuj¡c fakty z wykªadu o warto±ciach (2
p
), (3

p
), a tak»e chi«skie tw. o resztach, znale¹¢

warunek typu kongruencyjnego na liczb¦ pierwsz¡ p > 3, »e kongruencja x2 ≡ 6 (mod p) ma

rozwi¡zanie.

6. Na poprzednim wykªadzie byª wzór na ilo±¢ rozwi¡za« równania x2 + y2 = n. Prosz¦ poda¢

analogiczny wzór dla równania x2 + 2y2 = n.

7. Znale¹¢ warunek na liczb¦ pierwsz¡ p > 2, »e x4 ≡ −64 (mod p) ma rozwiazanie.


