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1. U»ywaj¡c wyª¡cznie symbol Legendre'a obliczy¢ (123450
50333

).

2. Czy kongruencja x2 ≡ 74101 (mod 102653) ma rozwi¡zanie? Uwaga: 102653 jest liczb¡

pierwsz¡.

3. Stosuj¡c prawo wzajemno±ci reszt kwadratowych znale¹¢ posta¢ p, »e (5
p
) = 1.

4. Dla jakich liczb pierwszych p kongruencja 2x2 − 3x+ 4 ≡ 0 (mod p) ma rozwi¡zanie?

Odpowied¹ ma zawiera¢ ªatwy do sprawdzenia warunek dla dowolnej liczby pierwszej p.

5. Czy kongruencja x2 ≡ 204 (mod 221) ma rozwi¡zanie?

6. Niech liczba nieparzysta D > 1 nie b¦dzie kwadratem. Pokaza¢, »e istnieje b, »e ( b
D
) = −1.

7. Niech dla liczby pierwszej p > 2 reszty r1, ..., r p−1
2

b¦d¡ resztami kwadratowymi (mod p). Do

czego (mod p) przystaje iloczyn tych reszt?

8. Niech p > 3 przystaje do 3 (mod 4). Zaªó»my, ze q = 2p + 1 jest pierwsza. Pokaza¢, »e

q | 2p − 1, i wywnioskowa¢ st¡d, »e 2p − 1 nie jest pierwsza.


