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1. Rozwin¡¢ w uªamek ªa«cuchowy liczb¦ ξ = 37−
√
5

22
.

Wsk. Ka»da niewymierno±¢ kwadratowa ma okresowe rozwini¦cie w uªamek ªa«cuchowy, wi¦c

prosz¦ ±ledzi¢ czy która± z warto±ci ξn si¦ wcze±niej nie pojawiªa.

2. U»ywaj¡c uªamki ªa«cuchowe poda¢ rozwi¡zanie równania 132x− 401y = −1 z najmniejszym

dodatnim x.

3. U»ywaj¡c algorytm Euklidesa poda¢ wszystkie rozwini¦cia liczby 971
258

w uªamek okresowy.

4. Obliczy¢ [7; 4, 5].

5. Funkcj¦ f : N −→ C nazywamy multiplikatywn¡ jesli f(ab) = f(a)f(b) dla wzglednie pier-

wszych a, b. Niech µ bedzie funkcj¡ multiplikatywn¡ speªniaj¡c¡:

µ(1) = 1; µ(p) = −1 dla ka»dej liczby pierwszej p; µ(pk) = 0 dla dowolnej liczby pierwszej p i

dowolnego k ≥ 2. µ nazywamy funkcj¡ M®biusa.

Pokaza¢, »e
∑

d|n µ(d) = 0 dla n > 1.

6. Wykorzystujac wªasno±ci µ obliczy¢ do czego (mod p) przystaje suma pierwiastków pierwot-

nych (mod p). Przykªadowo dla p = 5 mamy 2 + 3 ≡ 0 (mod 5), za± dla p = 7 mamy 3 + 5 ≡ 1
(mod 7).


