
Lista zada« nr 5 dla chemii med. 2020

1. Rozwi¡za¢ metod¡ wyznaczników ukªady

a)2x− 3y = 4, 3x+ 2y = 5;

b) x+ 2y − 4 = 0,−y + 2x+ 3z = 12, 4x+ 3z = 17.

2. W zale»no±ci od parametru a rozwi¡za¢ ukªad równa«:

ax+ y = 2, x+ ay = −2.

3. Przy pomocy wyznaczników oblicz pole trójk¡ta o wierzchoªkach (1, 2), (7, 8), (6, 13).

4. Zbada¢ przebieg zmienno±ci funkcji

a) x3 − 2x2 + x + 1, b) x2e−x, c) x3 − 6x2, d) x+1
x2−4 , e)

√
x+1
x2−4 . Po zrobieniu

d) mo»na nietrudno zrobi¢ punkt e).

5. Prez który punkt osi OY przechodzi styczna do wykresu funkcji y = x2− x+1 w
punkcie (6, 31)?

6. Znale¹¢ punkty wykresu paraboli y = x2 przez które przeprowadzona styczna do
wykresu przechodzi przez punkt (1,−7).

7. Stosuj¡c reguª¦ de L'Hospitala rozwi¡za¢ jeszcze raz wybrane przykªady z zad. 2
listy zada« nr 4.

8. Znale¹¢ najwi¦ksz¡ i najmniejsz¡ warto±¢ funkcji x3 − 3x2 na

a) [−1, 5], b) [−1, 3], c) [1, 7].

9. Z prostok¡tnej kartki papieru o wymiarach a × 2a, w czterech rogach wyci¦to
kwadraty x × x. Nast¦pnie dokonano czterech zgi¦¢, i otrzymano w ten sposób
prostopadªo±cienne pudeªko bez góry. Dla jakiego x otrzymane pudeªko b¦dzie
miaªo najwi¦ksz¡ obj¦to±¢?

wsk. podobne zadanie byªo na na wykªadzie.

10. Podstawa i wieko walca wykonane s¡ z materiaªu o cenie 100 zª za metr kwadra-
towy, za± powierzchnia boczna z materiaªu o cenie 200 zª za metr kwadratowy.
Jakie powinny by¢ parametry walca o obj¦to±ci metra sze±ciennego aby koszt jego
wykonania byª najmniejszy?



11. Korzystaj¡c z reguªy de L'Hospitala oblicz granice:

a) limx→∞
x10

ex , b) limx→0
ex−e−x

sin(2x) , c) limx→∞
lnx

x0,00001 , d) limx→0
1−ex2

tan(2x2) , , e)

limx→∞ x(e1/x − 1), f) limx→0 x lnx.

12. Znajd¹ przedziaªy monotoniczno±ci oraz ekstrema lokalne (je±li si¦ da to dwoma
sposobami-jeden to analiza przedziaªów monotoniczno±ci, drugi to obliczenie drugiej
pochodnej w odpowiednim punkcie) dla funkcji:

a) x3 − 6x2 + x, b) (x2 + 1)e−x, c) x2+1
x−1 .

13. Oblicz pochodn¡ funkcji (lnx)x.

14. Drut o dªugo±ci 1 m podzielono na dwie cz¦±ci; z jednej zbudowano kwadratow¡
ramk¦, a z drugiej okr¡g. Jaka powinna by¢ dªugo±¢ ka»dej cz¦±ci, aby suma pól
�gur ograniczonych drutem byªa najmniejsza, najwi¦ksza?
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