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1. Obliczy¢ wszystkie pochodne cz¡stkowe rz¦du 2 dla funkcji exyy − cos(xy) + x2.

2. Oblicz a)
∫ 3

1 (
1

x
√
x
− 3x2)dx, b)

∫ 3

2 (x+ 1)4dx.

3. Oblicz ∫ 5

3

dx

x3 − 4x
.

4. Oblicz pole obszaru ograniczonego przez krzywe y = x2 oraz y = 2− 2x2 + x.

5. Oblicz caªki oznaczone stosuj¡c rozkªad na uªamki proste:

a)
∫

1
x2−1dx;

b)
∫

x2+1
x3−x2dx. Wsk. x2+1

x3−x2 zapisa¢ w postaci a
x +

b
x2 +

c
x−1 , i znale¹¢ a, b, c.

6. Caªkuj¡c przez cz¦±ci oblicz

a)
∫ 2

1
lnx
x5 dx (wsk. f ′ = x−5, g = lnx);

b)
∫ 1

0 ln(x2 + 1)dx, (wsk. f ′ = 1, g = ln(x2 + 1).

7. Caªkuj¡c przez podstawienie oblicz:

a)
∫

dx
x(lnx)3 (wsk.t = lnx);

b)
∫

e3x

e2x−1dx.

8. Znale¹¢ wszystkie ekstrema lokalne funkcji f(x, y) = 4x3 − 12x+ y2.

9. Pokaza¢, »e funkcja sin(x3) jest nieparzysta. Wywnioskowa¢ st¡d, »e
∫ 12

−12 sin(x
3)dx =

0.

10. Oblicz obj¦to±¢ elipsoidy obrotowej o równaniu 2x2 + y2 + z2 = 1 korzystaj¡c ze
wzoru na obj¦to±¢ �gury obrotowej.

11. Obliczy¢ pole obszaru pomi¦dzy parabol¡ y = x2 oraz stycznymi do niej poprowad-
zonymi przez punkty (−2, 4) oraz (3, 9).


