
KONSTRUKCJE GEOMETRYCZNE I ELEMENTY TEORII GALOIS
Lista zada« nr 1.

1. Maj¡c dane odcinki o dªugo±ciach a, b, c skonstruowa¢ przy pomocy cyrkla
i linijki trójk¡t o bokach a, b, c.
Jaki warunek musz¡ speªnia¢ a, b, c, aby istniaª taki trójk¡t? Kiedy istnieje
trójk¡t o wysoko±ciach h1, h2, h3?

2. Przy pomocy cyrkla i linijki podzieli¢ odcinek na 7 równych cz¦±ci.

3. Poda¢ konstrukcj¦ (przy pomocy cyrkla i linijki) prostej przechodz¡cej przez
dany punkt P i równolegªej do danej prostej L.

4. Przypomnie¢ tw. Talesa i tw. odwrotne do tw. Talesa.

5. Zbudowa¢ (przy pomocy cyrkla i linijki) trójk¡t maj¡cy dane dwie dªugo±ci
boków i jeden z k¡tów (mo»e le»e¢ mi¦dzy tymi bokami ale nie musi).

6. Podobnie jak w zadaniu 5 � maj¡c dany bok i dwa k¡ty.

7. Za pomoc¡ samego cyrkla skonstruuj wierzchoªki kwadratu i sze±ciok¡ta fo-
remnego.

8. Dla jakich 0 < n < 360 mo»na k¡t n stopni podzieli¢ na n równych cz¦±ci?

9. Pokaza¢, »e
√
2 /∈ Q. Zrobi¢ to na trzy sposoby.

pierwszy: Zapisa¢
√
2 = m

n
, a nast¦pnie rozwa»a¢ parzysto±¢ m,n.

drugi: Szuka¢ przy pomocy znanego tw. ze szkoªy wymiernych pirrwiastków
równania X2 − 2 = 0.

trzeci: Zapisa¢
√
2 = m

n
z najmniejszym naturalnym n. Potem pokaza¢, »e√

2 = 2n−m
m−n

, przy 0 < m− n < n, a to ju» daje sprzeczno±¢.

10. Pokaza¢, »e
√
3 jest niewymierny rozumuj¡c jak w trzecim sposobie z poprzed-

niego zadania, ale na ko«cu rozwa»aj¡c 3n−m
m−n

.

11. Czy podobna sztuczka jak w poprzednim zadaniu zadziaªa dla
√
5?

12. Niech dane b¦d¡ punkty (0, 0), (2, 4), (21, 3), (−11, 4). Czy przy ich pomocy
( i samej linijki) mo»na skonstruowa¢ punkt (

√
2, 1)?

13. Wyprowadzi¢ wzór na cos(5α), albo na piechot¦ albo korzystaj¡c ze wzoru de
Moivre'a.

14. Maj¡c pust¡ kartk¦, jaki najmniejszy k¡t n◦ (n liczba naturalna) potra�sz
skonstruowa¢ przy pomocy cyrkla i linijki.

15. Pokaza¢, »e nie istnieje niezerowy ukªad liczb wymiernych (a, b.c) »e zachodzi
a+ b

√
2 + c

√
3 = 0.
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