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1. Czy przy pomocy cyrkla i linijki jest wykonalna konstrukcja tréj-
kata o dwoch bokach dtugosci a,b i promieniu kota wpisanego r
(odcinki o dtugosciach a, b, r mamy do dyspozycji)? Co bedzie gdy
zamiast r wezmiemy R- promien kota opisanego?

Wsk. Uzy¢ wzoru Herona oraz wzoru na pole kota uzywajacego
promienia kota wpisanego. Potraktowac trzeci bok c jako szukany.
Otrzymamy wtedy pewne rownanie stopnia trzeciego.

2. Niech kat « spetnia cosa = % Czy a mozna cyrklem i linijka
podzieli¢ na trzy réwne czesci?

3. Podobnie jak w zad. 2, ale dla %, %

4. Niech p > 2 bedzie liczba pierwsza. Napisa¢ formute na cos(pf)
w terminach cos 8. Wskazaé taka liczbe cos 3, ze kat S nie mozna
cyrklem 1 linijka podzieli¢ na p réwnych czesci. Jesli nie da rady
zrobié¢ ogodlnie to mozna dla p = 7, 11.

Wsk. Wykorzystaé¢ fakt, ze symbol Newtona (i) jest podzielny
przez p dla k =1,2,...,p — 1 (dla liczby pierwszej p).

5. Wywnioskowaé z zad. poprzedniego, ze jesli liczba naturalna n ma
ta wlasnosé¢, ze dowolny kat mozna cyrklem i linijka podzieli¢ na n
rownych czesci to n jest potega dwojki.

6. Czy wykonalna jest konstrukcja trojkata o bokach a, b i wysokosci
h (sa trzy mozliwosci na potozenie wysokosci).

7. Pokazaé, ze kat ¢ jest podzielny na dwanascie réwnych czesci przy
pomocy cyrkla i linijki wtedy i tylko wtedy gdy 4X3 — 3X — cos ¢
jest rozktadalny nad Q(cos ¢).

8. Pokazac, ze kat 3° jest konstruowalny (tzn. konstruowalny z naj-
muiejszego mozliwie zbioru, czyli {0,0), (0,1)}) przy pomocy cyr-
kla i linijki. Wsk. Konstruowalnosé¢ kata 1° databy konstruowalnosé
kata 20°, a wtedy trysekcja kata 60° bytaby wykonalna.

9. Pokazac, ze kat n° jest podzielny przy pomocy cyrkla i linijki na n
rownych czesci wtedy i tylko wtedy gdy 3 nie dzieli n.
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