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KONSTRUKCJE GEOMETRYCZNE I ELEMENTY TEORII
GALOIS
Lista zadan nr 5.

. Poda¢ wszystkie podgrupy grup Ss, Zs X Zs, Zs. Wskazaé dzielniki

normalne.

Niech o bedzie pierwiastkiem wielomianu X2 + 2X2 + 4X — 2.

Przedstawi¢ element -5 5

jako wielomian od o o wymiernych wspot-
czynnikach.

Znalezé konstrukeje pieciokata foremmnego przy pomocy samego cyr-
kla.

Znalez¢ cialo rozktadu i jego stopien nad @ dla X* — 2.

. Niech K = Q(+/2). Znalezé¢ Gal(K/Q).

Wiadomo, ze nierozkladalnosé wielomianu X* 4+ 8X? + 29X? +
52X 441 mozna udowodnié¢ poprzez zamiane X — X —a. Znalez¢
odpowiednie a i p.

Niech bedzie na ukladzie wspotrzednych narysowana krzywa y =
x?. Skonstruowac kat ¢ :  cos(3¢) = 1/7.

Roztozy¢ (nad Q) wielomian X* — 2X3 — 3X? — 2X — 4.
Uzywajac stopni rozszerzen pokazaé, ze Q(v/2) N Q(V7) = Q.

Niech wielomian f(X) = a, X" + ... + ap ma wyrazy calkowite,
za$ p bedzie liczba pierwsza nie dzielaca a,,. Pokazac, ze jesli f(X)
(mod p) jest nierozkladalny nad ciatem p-elementowym Z, to f(X)
nie jest rozktadalny nad Z. Wsk. przeksztatcenie brania reszty
(mod p) jest homomorfizmem Z w Z,.

Wywnioskowaé, ze 121.X3 +231X2+90X + 11 nie jest rozktadalny
nad Z.
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