KONSTR. GEOMETRYCZNE I ELEMENTY TEORII GALOIS
Lista zadan nr 6.

10.

. Pokaza¢, ze Q(v/2,/3) jest normalnym rozszerzeniem Q. Znalezé

grupe Galois i jej podgrupy. Znalezé wszystkie podciala ciala K (
sa to Q, K,Q(v2),Q(v/3), i jeszcze jedno, ktore trzeba znalezc).

Znalezé cialo rozkladu K wielomianu X4 —2 € Q[X]. Pokazad, ze
stopieri K nad @ to 8. Obliczy¢ grupe Galois ciala K (sprawdzic
na co mogg przejsé przy automorfizmach elementy {4/5, 1, a potem
uzyskac¢ nieprzemiennos$¢ grupy Galois, przypomnie¢ sobie jakie z
doktadno$cia do izomorfizmu sa grupy rzedu 8 i obliczy¢ ilosé ele-
mentow rzedu 2). Znalez¢ wszystkie podciata M ciata K i1 wskazac
te, ktore sa normalne nad ¢). Sporzadzi¢ odpowiedni diagram.

Pokazaé, ze ponizsze ciala sg rowne: Q(v/4 — 1,v/2), Q(v/2 +

Niech K = Q(¥/2). Znalezé najmniejsze w sensie zawierania nor-
malne nad () rozszerzenie L ciala K.

Kazda podgrupa indeksu 2 jest dzielnikiem normalnym.

Niech z € G bedzie elementem rzedu 2. Pokazac, ze {e,x} jest
dzielnikiem normalnym wtedy i tylko wtedy gdy x komutuje ze
wszystkimi elementami grupy G.

Niech @ € C bedzie liczba algebraiczna, zas f(X) € Q[X] jej
wielomianem minimalnym. Pokazaé, ze « jest jednokrotnym pier-
wiastkiem f. Wsk. Rozwazy¢ pochodna.

Znalezé a € C, ze X? — 3X — a ma krotne pierwiastki.

Naszkicowaé idee znalezienia wszystkich podcial ciata Q(v/5).
Czy Q(¥/3,+/—3) jest normalnym rozszerzeniem Q7
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