KONSTRUKCJE GEOMETRYCZNE I ELEMENTY TEORII GALOIS
Lista zadan nr 7.

1. Niech z%+y? = 1 bedzie rownaniem okregu w C?2. Niech P = (r,0), przy czym
0 <r < 1. Znajdz punkty stycznosci z ww. okregiem prostych przechodzacych
przez P. Poprowadzi¢ (zespolona) prosta przechodzaca przez otrzymane dwa
punkty stycznosci. Przeanalizowaé rzeczywista czes¢ tej prostej. Pokazac, ze
ta rzeczywista czesé sktada sie z takich punktow, ze prosta przechodzaca przez
dwa punkty stycznosci przechodzi przez P.

2. W zaleznosci od parametru k znalezé¢ punkty wspolne krzywych 22442 —1 =0
oraz 2 — kxy + y? — 1 = 0. Obliczy¢ krotnosci przekroju w tych punktach.
Wsk. Mozna uzy¢ rozwiniecia w szereg Taylora.

3. Zmalez¢ krotno$é¢ przekroju w (1,0) krzywej Fermata ™ + y™ = 1 z prosta
r=1.

4. Znalez¢ wszystkie wspolne punkty (w C? i na plaszczyznie rzutowej) krzywych
22+ 2y? =1 oraz y = ka? — 4.

5. Na plaszczyznie rzutowej znalez¢ punkty wspolne a) prostych 2z —y + 3z = 0
oraz 2x — 4y + 5z = 0; b) prostej x = 2 z parabola y = z°.

6. Poda¢ konstrukcje nowych punktéw na krzywej stopnia 2 majac dane ich 5.
Czy cztery punkty (zadne trzy nie lezg na prostej) wyznaczaja krzywa stopnia
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7. Napisa¢ warianty tw. Pascala gdy:
a) Ay = Ay, A3 = Ay, A5 = Ag i nie ma innych rownosci;
b) Ay = Ay, A3 = A4 i nie ma innych roéwnosci.

8. Wydrukowaé dostatecznie doktadny wykres paraboli y = 22 a nastepnie doswiad-
czalnie potwierdzi¢, ze konstrukcja z wyktadu) prowadzi do znajdywania punk-

tow z paraboli. Jesli sa kltopoty z wydrukowaniem paraboli to zrobi¢ to dla
okregu.
9. Znalez¢ wszystkie punkty wspolne (w C?) i na plaszczyznie rzutowej) z%+y* —
2? = 0(okrag jednostkowy) i x = 2z(prosta x = 2).
10. Znalez¢ punkty nieosobliwe krzywej y = 23, zar6wno na plaszczyznie C? jak i
na plaszczyznie rzutowej P?(C). W punktach nieosobliwych znalezé styczne.

11. Napisa¢ rownanie krzywej stopnia drugiego przechodzaca przez
(0,0),(0,1),(1,0),(1,1),(2,3).

12. Poda¢ konstrukcje z wyktadu, czyli konstrukcje stycznej do krzywej stopnia 2
w danym punkcie oraz sposob poprowadzenia prostej gdy przeszkadza plamka
lezaca miedzy dwoma punktami.



