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1. Niech x2+y2 = 1 b¦dzie równaniem okr¦gu w C2. Niech P = (r, 0), przy czym
0 < r < 1. Znajd¹ punkty styczno±ci z ww. okr¦giem prostych przechodz¡cych
przez P . Poprowadzi¢ (zespolon¡) prost¡ przechodz¡c¡ przez otrzymane dwa
punkty styczno±ci. Przeanalizowa¢ rzeczywist¡ cz¦±¢ tej prostej. Pokaza¢, »e
ta rzeczywista cz¦±¢ skªada si¦ z takich punktów, »e prosta przechodz¡ca przez
dwa punkty styczno±ci przechodzi przez P .

2. W zale»no±ci od parametru k znale¹¢ punkty wspólne krzywych x2+y2−1 = 0
oraz x2 − kxy + y2 − 1 = 0. Obliczy¢ krotno±ci przekroju w tych punktach.

Wsk. Mo»na u»y¢ rozwini¦cia w szereg Taylora.

3. Znale¹¢ krotno±¢ przekroju w (1, 0) krzywej Fermata xn + yn = 1 z prost¡
x = 1.

4. Znale¹¢ wszystkie wspólne punkty (w C2 i na pªaszczy¹nie rzutowej) krzywych
x2 + 2y2 = 1 oraz y = kx2 − 4.

5. Na pªaszczy¹nie rzutowej znale¹¢ punkty wspólne a) prostych 2x− y+3z = 0
oraz 2x− 4y + 5z = 0; b) prostej x = 2 z parabol¡ y = x2.

6. Poda¢ konstrukcj¦ nowych punktów na krzywej stopnia 2 maj¡c dane ich 5.
Czy cztery punkty (»adne trzy nie le»¡ na prostej) wyznaczaj¡ krzyw¡ stopnia
2?

7. Napisa¢ warianty tw. Pascala gdy:

a) A1 = A2, A3 = A4, A5 = A6 i nie ma innych równo±ci;

b) A1 = A2, A3 = A4 i nie ma innych równo±ci.

8. Wydrukowa¢ dostatecznie dokªadny wykres paraboli y = x2 a nast¦pnie do±wiad-
czalnie potwierdzi¢, »e konstrukcja z wykªadu) prowadzi do znajdywania punk-
tów z paraboli. Je±li s¡ kªopoty z wydrukowaniem paraboli to zrobi¢ to dla
okr¦gu.

9. Znale¹¢ wszystkie punkty wspólne (w C2, i na pªaszczy¹nie rzutowej) x2+y2−
z2 = 0(okr¡g jednostkowy) i x = 2z(prosta x = 2).

10. Znale¹¢ punkty nieosobliwe krzywej y = x3, zarówno na pªaszczy¹nie C2 jak i
na pªaszczy¹nie rzutowej P 2(C). W punktach nieosobliwych znale¹¢ styczne.

11. Napisa¢ równanie krzywej stopnia drugiego przechodz¡c¡ przez

(0, 0), (0, 1), (1, 0), (1, 1), (2, 3).

12. Poda¢ konstrukcje z wykªadu, czyli konstrukcj¦ stycznej do krzywej stopnia 2
w danym punkcie oraz sposób poprowadzenia prostej gdy przeszkadza plamka
le»¡ca mi¦dzy dwoma punktami.


